
KOLOKWIUM ZE WST�PU DO MATEMATYKI

17.12.2009

Zadanie 1. Znajd¹ zbiory:

•
∞⋃

n=1

⋂

t∈[n,+∞)

[t, t2],

•
∞⋂

n=1

⋃

t∈[n,+∞)

[t, t2].

Zadanie 2. Dana jest funkcja f : R→ R2, okre±lona wzorem

f(x) = 〈|x| , (1− |x|)2〉.

• znajd¹ i naszkicuj f [A], gdzie A = [−1, 2];

• znajd¹ f−1[B], gdzie B = R× (0, 1].

Zadanie 3. Niech Z b¦dzie zbiorem tych niesko«czonych ci¡gów o wyrazach
naturalnych, które maj¡ tylko sko«czenie wiele wyrazów niezerowych, tzn.

Z =
{
f ∈ NN : ∃m ∈ N ∀n ≥ m f(n) = 0

}
.

Dla f ∈ NN de�niujemy

Wf =
{
g ∈ NN : ∃k ∈ N ∀n ≥ k g(n) ≤ f(n)

}
.

• Wyka», »e je»eli f ∈ Z oraz g ∈ Wf , to g ∈ Z.

• Wyka», »e zbiór Wf jest przeliczalny wtedy i tylko wtedy, gdy f ∈ Z.

Przypominamy o podawaniu kompletnych i szczegóªowych uzasadnie«. Ka»de
zadanie prosimy odda¢ na oddzielnej, podpisanej kartce.

Czas pracy: 90 minut. Powodzenia!
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