
Egzamin z logiki matematycznej1 marca 2005 r.Zadanie 1.Niech Fm be,dzie zbiorem wszystkich formu l rachunku zda�n zbudowanych za pomoca, zmiennych zdanio-wych z danego zbioru n-elementowego fp1; : : : ; png.W odpowiadaja,cej temu zbiorowi algebrze Lindenbauma-Tarskiego B(;) (kt�orej uniwersum jest zbi�orFm= � wszystkich klas abstrakcji relacji logicznej r�ownowa_zno�sci formu l) wska_z 2n-elementowy  la�ncuch.(Przypomnienie: dla element�ow a; b 2 A algebry Boole'a A, a � b wtedy i tylko wtedy, gdy a � b = a).Zadanie 2.Znajd�z formu le, w pre�ksowej postaci normalnej, logicznie r�ownowa_zna, naste,puja,cej formule F logiki Irze,du (P i Q sa, predykatami dwuargumentowymi)F : �8y9xP (x; y) ) 8y9xQ(x; y)�Zadanie 3.Niech r be,dzie predykatem dwuargumentowym i niech rA be,dzie takim cze,�sciowym porza,dkiem w zbiorzeA, _ze dla ka_zdej liczby naturalnej n > 0 istnieje n-elementowy  la�ncuch w A.Udowodnij, _ze istnieje taki system relacyjny B = hB; rB i, kt�ory spe lnia naste,puja,ce warunki:(i) relacja rB jest cze,�sciowym porza,dkiem w zbiorze B i istnieje niesko�nczony  la�ncuch w B,(ii) systemy relacyjne A = hA; rA i oraz B = hB; rB i sa, elementarnie r�ownowa_zne, czyli spe lniaja,dok ladnie te same zdania je,zyka I rze,du z r jako jedynym symbolem pozalogicznym.Zadanie 4.Niech p be,dzie ultra�ltrem nieg l�ownym na N . W ultrapote,dze hRN=p; �p; <pi systemu hR; �; <i wska_zliczbe, dodatnia, niesko�nczenie ma la,, tzn. taki element [a]p ultrapote,gi, kt�ory spe lnia warunki:(i) [0]p <p [a]p,(ii) [a]p �p [n]p <p [1]p dla ka_zdego n 2 N .Dla n 2 N , n 2 RN jest cia,giem to_zsamo�sciowo r�ownym n.
Bardzo prosze, o napisanie rozwia,zania ka_zdego zadania na oddzielnej, podpisanej kartce._Zycze, powodzenia!


