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Zadanie 1.
Niech F'm bedzie zbiorem wszystkich formul rachunku zdan zbudowanych za pomoca zmiennych zdanio-
wych z danego zbioru n-elementowego {p1,...,pn}.

W odpowiadajacej temu zbiorowi algebrze Lindenbauma-Tarskiego B(()) (ktérej uniwersum jest zbidr
Fm/ = wszystkich klas abstrakeji relacji logicznej réwnowaznosci formut) wskaz 2™-elementowy ancuch.

(Przypomnienie: dla elementéw a, b € A algebry Boole’a A, a < b wtedy i tylko wtedy, gdy a - b = a).

Zadanie 2.

Znajdz formule w prefiksowej postaci normalnej, logicznie réwnowazna nastepujacej formule F' logiki I
rzedu (P i @ sa predykatami dwuargumentowymi)

F: (Vy3zP(z,y) = Yy3zQ(z,y))

Zadanie 3.

Niech r bedzie predykatem dwuargumentowym i niech A bedzie takim czeSciowym porzadkiem w zbiorze
A, ze dla kazdej liczby naturalnej n > 0 istnieje n-elementowy tadcuch w A.

Udowodnij, ze istnieje taki system relacyjny B = (B, r]B), ktéry spelia nastepujace warunki:

B

(i) relacja ™ jest czeSciowym porzadkiem w zbiorze B i istnieje nieskoriczony taficuch w B,

(ii) systemy relacyjne A = (A, rA) oraz B = (B, rE> sa elementarnie réwnowazne, czyli spelniaja
dokladnie te same zdania jezyka I rzedu z r jako jedynym symbolem pozalogicznym.

Zadanie 4.

Niech p bedzie ultrafiltrem niegléwnym na N. W ultrapotedze (IRN/p, py <p) systemu (R, -, <) wskaz
liczbe dodatnia nieskoficzenie mala, tzn. taki element [a], ultrapotegi, ktéry spelnia warunki:

(i) [0], <p lalps
(ii) [al, p [, <p [1], dla kazdegon € N.

Dlan € N, @ € RY jest ciagiem tozsamoéciowo réwnym n.

Bardzo prosze o napisanie rozwiazania kazdego zadania na oddzielnej, podpisanej kartce.

Zycze powodzenia!



