Dywizor Cartier D zadany jest lokalnie przez pary {(U;, f;)}: gdzie funkcje wymierne
fi i f; daja te same dywizory na U; n Uj, tzn. f;/f; € O*(U; n Uj). Zatem ciecia
snopa O(—D) lokalnie na U; zadane sa przez f; tj.

O(=D)(U;) = O(U:)(f3)-

Mamy zatem izomorfizmy
O(-D)(U:) > O(Uy),

1/f;
O(=D)(U;) = O(U;),
skad izomorfizm pomiedzy trywializacjami w U; a U; dla wiazki O(—D) wyglada
tak
ow:) X o).
Zatem zwiazki pomiedzy cieciami O(—D) w trywializacjach na U; 1 U; (tj. funkcjami
regularnymi) wygladaja tak:
fi

Si 7
Przejdzmy teraz do rozmaitodci torycznych. Jesli D = 3 a,D, na rozmaitosci to-
rycznej X ze stozkami maksymalnego wymiaru jest dywizorem Cartier zwigzanym
z funkcja kawatkami liniowa zadana na stozkach o przez m, € M to dywizor D jest
zadany lokalnie przez pary {(U,, x~"™°)}. Zatem zwiazki pomiedzy cieciami O(—D)
w trywializacjach na U; 1 U; wygladaja tak:

Sj.

S oo = §j.
X 3
Funkcje przejscia dla wiazki O(D) to odwrotnosci tych dla O(—D), zatem zwiazki
pomiedzy cieciami O(D) w trywializacjach na U; 1 U; wygladaja tak:
X"

S; = §j.
zxmj J

Zajmijmy sie teraz wachlarzem >* z zadania 6.5. Mamy izomorfizm
N xZf — N x Zf
zadany wzorem (v, a) — (v,a — m,(v)), ktory zadaje trywializacje
Uy — U, x C*.

Izomorfizm dualny do powyzszego na kratach M x Zf* «— M x Zf* jest identycz-
noscia na M a f* przechodzi na f* —m,. Zatem przy przejsciu z trywializacji jak
nizej

Ugj x C* «— U(Uim,j)- «— Ug; X Cc*
dostajemy, ze

f* '_)f*_maj '_)f*_maj +m0'1--
Zatem w lokalnych trywializacjach funkcje przejscia wygladaja tak

Si X _ S;.
7 ij i
Poréwnujac to z powyzszymi obliczeniami widzimy, ze odpowiada to wiazce O(D).
W szczegblnosci w zadaniu 6.2.c nalezy poprawi¢ znak. PrzejdZzmy teraz do wiazki
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tautologicznej czyli O(—1). W zadaniu 6.5 dostajemy ja dla a = —1. Dla prosto-
ty ustalmy n = 1, przestrzen totalna wiazki tautologicznej jest zadana réwnaniem
zoy1 —x1Y0 dla ((mo : 1), (Yo,y1)) € Pt x C2. W szczegolnosei X (X1) jest rozdmu-
chaniem C2. Wigzka ta nie ma ciecia innego niz zero bo wszystkie odwzorowania
P! — C? sa stale. Rozpatrzmy trywializacje

CxCe—P' xC* —CxC
zadane przez (wymierne) odwzorowania

(zo/m1,y1) < (o : 21), (Yo, 1)) = (@1/T0, Yo)-
Niech t = x1/x0 a so = yo. Wtedy s1 = y1 = (1/x0)s0. Dla porownania, niech a =
—1. Oznaczmy dany dywizor przez D, a baze Z przez f, zatem Uy = Spec C[x /"]
a U; = SpecC[xf™]. W takim razie my, = —f* a my, = 0 stad O(D,)(Up) =
OUo)(x*™) oraz O(D,)(Uy) = O(UY). Zatem sox=f" = s1. Ale x=/* jest wspot-
rzedna na Uy. Odpowiada to powyzej obliczonej rownosci. Zatem O(D_;) zadaje
wiazke tautologiczna. Podobny dowod dziata dla P™.



