
G A L P o t o k 1. K o l o k w i u m 18.04.2000. 

T E & A T B 

1. N i e c h A oraz B b ^ d ^ n a s t ^ p u j a c y m i b a z a m i p r z e s t r z e n i R^: 

A : (0,1, 0), (1,2,3), (0, 3,1), B : (4,1, 2), (2,3,7), (1,0,0). 
N i e c h Tp : Ft? ^ R b^dzie f u n k c j o n a l e m l i n i o w y m , k t o r y w bazie sprz^zonej do A m a wspolrzedne 2, 3, 5. 

a) Z n a l e z c w s p o l r z ^ n e funkcjonalu w bazie sprz^zonej do B. 

/ 1 0 1\ 
- 1 2 

V - 1 - 2 
b) N i e c h ^ \ R? b^dzie przekszta lceniem l i n i o w y m z a d a n y m w a r u n k i e m M[(p)^ — 

C z y il) na lezy do ker(9?*) ? 

2. R o z p a t r z m y nast^puj^ce macierze z MsxsiR)'-

2 

f 1 1 fl 2 l . \ f 1 - 3 0\ fl 0 1\ 
1 0 - 4 , 2 1 0 , B2 = - 3 8 - 2 ' 0 4 2 

\ - 2 - 4 0 / {1 0 ^ 0 - 2 - 4 y ^1 2 2 / 
a) K t o r e z m a c i e r z y 5^ kongruentne z A n a d i ^ , a k t o r e z m a c i e r z y .5: kongruentne z A n a d C ? 

b) Znalezc t a k ^ m a c i e r z o d w r a c a l n ^ C E MsxsiR), ze m a c i e r z C ^ A C jest d i a g o n a i n a i k a z d y wyraz z 

przek^tnej m a c i e r z y C'^AC nalezy do z b i o r u {1, — 1, 0}. 

3. R o z p a t r z m y f o r m ^ d w u l i n i o w ^ n a przestrzeni d a n ^ w z o r e m : <f ((2:1, xo, 2:3), (^/i, y2j ys)) = ^^iVi + 

^1112 - f A ^ i y s - f Xoyi - f 2̂ 22/2 + 2;2y3 4- XxsUi + X3Z/2 -h 3 X 3 ^ 3 . 

a) D l a j a k i c h w a r t o s c i p a r a m e t r u X G R f o r m a ^ jest i l o c z y n e m s k a l a r n y m ? 

b) N i e c h A = 2. D l a t a k okreslonego ^ znalezc w R^ tak^ baz^ prostopadlc^ Q: i ,a2, 0:3, ie ai e W oraz 

0:2 G gdzie W = { ( x i , X 2 , 2:3) e -R^l 2:2 + 2:3 = 0}. 

4. N i e c h y b ^ z i e przestrzeni^ l i n i o w ^ n a d c i a l e m K i n iech ^ : V X V K b^dzie f o r m ^ d w u l i n i o w ^ 

s y m e t r y c z n ^ . 

a) W y k a z a c , ze jesh Vi i V2 s^ p o d p r z e s t r z e n i a m i l i n i o w y m i w V, to ( P i + Vg)"^ = - D Vn^ . 

b) N i e c h X b ^ z i e z b i o r e m w s z y s t k i c h w e k t o r o w i z o t r o p o w y c h w V. W y k a z a c , ze j e s l i char(A'') 7̂  2, t o : 

X jest p o d p r z e s t r z e n i ^ l i n i o w ^ w V X — V-^. 


