. . .'Egzamin z GAi—lt;_ 5 wrzednia '200_5_, temat B

Kazde zadanie powinno byé rozwiazane na oddzielnej kartce. Na kazdej kartce z rozwiazaniem
powmno byé:,

* imig | nazw isko osoby zdmjacej oraz jej numer indeksu,

» numer grupy ¢wiczeniowej do ktérej osoba zdajaca ucz@szcia?t&,

# NUIMer rozwigzywanego zadania oraz litera - nazwa tematu.

bt

. Rozpatrzmy endomorfizm ¢ : R* — R*zadany wzorem o((1, Tg, T3, 4)) =
= (3’61 + T+ Tg -+ Ty, 3Ta, 229 + 223 — Tu, —2%9 + T3 +4:Z?4)
a) Znalezé wartodci Wlaspe i bazy przestrzeni wtasnych endumorﬁzmu ©.
b) Znalezé posta¢ Jordana macierzy M (p)s.
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¢) Dla jakich wartosci parametru ¢ E R macierz 4; =

ooc,o_o
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! J jest podobna do
-1
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macierzy M (©)s; 7

2. W R? ze standardowym iloczynem skalarnym rozpatrzmy: punkt ¢ = (1,1, ~2), prosty L
] o parametryzacii (2,1,0) +#(1,0,3) i ptaszczyzne M opisang rownaniem z; — Zy + 223 = 4.
i Znalezé: » : . o - B

a) rzut prostopadly punkbu ¢ na prosta L, - , .

3 ~ b) parametryzacje obrazu prostej L w symetrii prostopa,dlej Wz glgdem plaszczyzny M,

c) wartosci parametru s € R dla kt6 orycg, ,prffeksztalceme Sf RB — R3, fs(('cl,:ce T3)) =
: (=9, z3,571) jest izometria. : : -

3. Rozpatrzmy forme dwuliniows, g : R3 X B3 — R, g((z1, 22, %3), (Y1, V2, ¥s)) = T1y1 +@1ye —

.

3 221ys + Toyy — 4dxoys — 23y — 4Taye.

E 4 ¢ 2) Znaleié baze przestrzem R3 pzostopadlcl mglegdem formy g.

‘ 120

E A ©Db) Niech B, = |2 0 2]. Dla jakich wartoéci parametru s € R macierz 5, jest macierza,
02 s :

formy g w pewnej bazie przéstrzenl R37? _
f’i ( ¢) Znalezé maksymalny wymiar podpuestmenl w R3 nleosobhwej Wzledem formy g."Poda¢
przyktad takiej podprzebtrzem '

4. Niech X bedzie hlperpo*merzchnva w RS2 zadang réwnaniem zyx3 + 225 + 2 = 0.

a) Okregli¢ typ- afinicaify hiperpowierzéhni X. ‘
b) Czy X jest afinicznie izomomorficzna z hlperpomer?chm@ Y zadang réwnaniem z% + 31:9
9563 — 2z — LliEg’Z?g +z3+1= @ 7

c) Niech hiperpowierzchnia X, w R3 bedzie zadana rownaniem z$ + sz3 + t'?]g = 0, dee
s,t € R. Opisaé Ws'zystkie typy aﬁniczr}e Ksp W ,_zaleinoé'@i od's, t. ’ N

5. Niech H bedzle put—:stuemad eukhdcsowa aﬂmun@ Wy miard =31 niech LL‘ L 2 dea, prosc} mi

w H. : . . .
a) Wykazaé, Ze istnieja lownole,gle plaszc '/yzny A/I-l, My w H takie, 7e Iy C A’I 1, Lo C M. ’

b) Wykazaé, ze istnieje taka prosta K w H, ze K przecina Ly, przecing Ly i jest prostopadta

do L+ i do L. o




