Egzamin 7 GAL-—u; 5 wrzednia 2005, temat A

Kazde zadanie powmno byc ronVIazane ng oddﬂelnej kartce. Na kazdej kartce z 1ozw13dzan1em
powinno by¢:

» imig 1 nazwisko osoby zdajacej oraz jej numer indeksu,

» numer grupy ¢wiczeniowej do ktoérej osoba zdajaca uczgszczala,

s numer rozwigzywanego zadania oraz litera - nagwa tematu.

-

1. Rozpa,trzmy endomorfizm ¢ : R* — R* zadany wzorem @((z1, T2, T3, 74)) =
= (2%1 + Z9 + T3, 229, 4% + T3 — T4, —4:$9 + x5 4 351,4)

a) Znalez¢ Wartosm wiasne 1 bazy przestrzeni wiasnych endomorfizmu ¢.
b) Znalezé postaé Jordana macierzy M{p)s.
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c¢) Dla jakich wartosci parametru t € R macierz 4; = 9 9 9 p| Jest podobna do
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macierzy M (p)s ?
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o parametryzacji (1,1,2) + t(O 1,3) i plaszczyzne M opisang rownaniem @y + 273 — 73 = 3.
Znalezé: A . : : ‘
a) rzut prostopadly punktu g na prosta L,

b) parametryzacjg obrazu prostej L w symetrii prostopadtej wzgledem plaszczyzny M,

¢) wartosci parametru s € R dla ktérych przeksztatcenie fs R® = R®, fol(z1,%2,33)) =
(=3, 529, 21) jest izometrig.

3. ROAPHEIZIDV form@ dwuliniows, g : R® x R® — R, g({ 1, To, T5)76Y1, Yo, U3)) = Tayr +@rye +
T2y T+ 2TaYs + ToYs + TaYs + Tays. - : .
a) Znalez¢ baze pzzestrzenl R3 prostopadts wzgledem fmmy g.
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b) Niech B, = {O 4 2. Dla jakich wartoici parametru s € R macierz B, jest macierza
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fomly g w pewnej bazie przéstrzeni R3 7 ,
¢) Znalezé maksymalny wymiar podprzestrzem w R3 nieosobliwej wzgledem formy g. Podaé
przyklad ba.kleJ podprzestrzeni. : ‘
4. Niech X bedzie hiperpowierzchnia w R? zadana réwnaniem 2z;2g + 23 + 1 = 0.
a) Okresli¢ typ afiniczny hiperpowierzchni X. -
b) Czy X jest afinicznie izomomorficzna z hiperpowierzchnia ¥ zadana rownaniem 2x? 4 42 +
2517; — ’—J:$1LU9 - -.L-’UUCII'J + T3 + 2=07
c) Niech hiperpowierzchnia X,; w R® bedzie zadana réwnaniem z? + f’c'_rf + sz3 = 0, gdzie

t € R. Opisa¢ wszystkie typy afiniczne st W zaleznoscl od s, t.. o
5. Niech H bedzie przestrzenis euklidesowa aﬁmczn@ wymiaru > 31 niech Ly, Lo beda prostymi
w H. ‘

a) Wykazaé, ze istniejs rowunolegte plaszcayzny My, Mo w H takie, 2e Ly C M, Lg C M.
b) Wykazaé, ze istnieje taka prosta K w H, ze K przecina L., przecina s i jest prostopadia
do Ly ido L.




