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Klasyczna nieréwnosé Griinbauma méwi, ze dla kazdego ciata (czyli
zbioru zwartego o niepustym wnetrzu) wypuktego K w R? o $rodku
ciezkosci w zerze i kazdej takiej potprzestrzeni H, ze OH zawiera 0,
zachodzi

d+1
gdzie vol; to [—wymiarowa objetos¢. Rownos¢ w tej nieréwnosci zacho-
dzi dla stozka i polprzestrzeni przechodzacej przez wierzchotek tego
stozka, o brzegu réwnolegtym do podstawy stozka.
Niech v € H bedzie wektorem dtugosci 1 prostopadtym do 0H. Jesli
zdefiniujemy funkcje f : R — R wzorem f(t) := vol,_1(KN(tv+0H)),
to nieréwnosé¢ Griinbauma przyjmie postaé

/0°° F(t)dt > (C&)d/_z F(b)dt.

Poza tym, zdefiniowana powyzej funkcja f jest nieujemna, log-wklesta
(tzn. funkcja log f jest wklesta), catkowalna i taka, ze [0 tf(t)dt = 0.

Okazuje sie, ze prawdziwa jest réwniez funkcyjna wersja nieréwno-
sci Griinbauma: dla kazdej log-wklestej, catkowalnej funkcji f : R —
0, 00), takiej ze [0 tf(t)dt = 0 zachodzi

/OOO ft)dt > e /O:O f(t)dt.

Oczywiscie, przyktad stozkow pokazuje, ze statej e
wic.

Opierajac sie na ostatniej pracy Meyera, Nazarova, Ryabogina i
Yaskina ( Generalized Grinbaum inequality, arXiv:1706.02373v1), znaj-
dziemy najlepsza stata w wielowymiarowym odpowiedniku funkcyj-
nej wersji nierownosci Griinbauma, czyli najwieksze c, takie, ze dla
kazdej log-wklestej, catkowalnej funkcji f : R™ — [0,00), takiej ze
Jrn xf(z)dz =0, i dla kazdego 6 € S"~! zachodzi

/OOO FlsO)ds > /O:O F(sO)dt.

voly(K N H) > <d>dvold(K),

! nie mozna popra-

Do zrozumienia wyktadow wystarczy znajomosé kursowych wykta-
déw Analizy i GAL-u z pierwszych dwoch lat studiow.
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