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Analiza boolowska bada w lasności funkcji przyjmuja̧cych dwie wartości,
a określonych na zbiorze skończonym, najczȩściej kostce dyskretnej {−1, 1}n.
Tematyka̧ ta̧, stanowia̧ca̧ dzia l analizy dyskretnej i silnie powia̧zana̧ z analiza̧
harmoniczna̧, kombinatoryka̧ i informatyka̧ teoretyczna̧, zajmowa lo siȩ wielu
wybitnych matematyków, m.in. Jean Bourgain (medal Fieldsa 1994). Docze-
ka la siȩ opracowań monograficznych ([3]) i wcia̧ż intensywnie siȩ rozwija. Jed-
nym z jej klasycznych już wyników jest udowodnione przez Ehuda Friedguta,
Gila Kalaia i Assafa Naora tzw. Twierdzenie FKN, [1]. Mówi ono, w pewnym
uproszczeniu, że jeśli funkcja f : {−1, 1}n → {−1, 1} bliska jest funkcji
afinicznej (tj. obciȩciu funkcji afinicznej z Rn do {−1, 1}n), to bliska jest
również funkcji sta lej ba̧dź której́s z funkcji x1,−x1, x2,−x2, . . . , xn,−xn.

W niedawnej pracy [2] zdo lalísmy wraz z Jackiem Jendrejem i Jakubem O.
Wojtaszczykiem na wiele różnych sposobów wzmocnić tezȩ Twierdzenia FKN,
uprościć jego dowód i os labić za lożenia. Omówieniu tych w laśnie ulepszeń
i uogólnień chcia lbym poświȩcić cykl swoich wyk ladów.

Metody używane w omawianej pracy sa̧ w wiȩkszości elementarne, wiȩc
powinny być zrozumia le dla absolwentów matematycznych studiów licenc-
jackich. Wskazane jest, by uczestnicy, którzy nie ukończyli takich studiów,
zapoznali siȩ przed przyjazdem na zajȩcia z podstawowymi pojȩciami ana-
lizy i teorii prawdopodobieństwa – takimi jak przestrzeń liniowa z norma̧,
nierówność Jensena, iloczyn skalarny, uk lad ortogonalny, zdarzenie losowe,
zmienna losowa i wektor losowy (tj. zmienna losowa przyjmuja̧ca wartości
wektorowe), niezależność zdarzeń i zmiennych losowych, wartość oczekiwana,
wariancja i nierówność Czebyszewa – a także by umieli siȩ nimi w najprost-
szym chociaż zakresie pos lugiwać (np. by umieli wartość oczekiwana̧ sumy
zmiennych losowych lub iloczynu niezależnych zmiennych losowych wyrazić
za pomoca̧ wartości oczekiwanych poszczególnych zmiennych).
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Dowody kolejnych wariantów Twierdzenia FKN, które planujȩ przed-
stawić w swoich wyk ladach, wykorzystuja̧ wiele metod i pojȩć przydatnych
w pracy naukowej, a stosunkowo rzadko omawianych na studiach matema-
tycznych pierwszego i drugiego stopnia. S luchacze bȩda̧ wiȩc w naturalny,
bo zwia̧zany z bezpośrednimi zastosowaniami, sposób wprowadzeni w pod-
stawy zagadnień takich jak porównywanie momentów, nierówności Chinczyna
i Paleya-Zygmunda, analiza harmoniczna na kostce dyskretnej, hiperkon-
trakcja, odleg lość Banacha-Mazura czy elipsoida Johna.
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