Egzamin z algebry WNE, A

2 marca 2018

Kazde zadanie powinno byé¢ rozwiazane na oddzielnej kartce. Na kazdej
kartce z rozwiazaniem powinno byc¢:

e imie i nazwisko osoby zdajacej oraz jej numer indeksu,

e numer grupy ¢wiczeniowej do ktérej osoba zdajaca uczeszczala,

e numer rozwigzywanego zadania oraz litera - nazwa tematu.

Zadanie 1. a) Dany jest endomorfizm ¢ : V. — V. Wektor v € V
jest wektorem wlasnym ¢ dla wartosci wlasnej 5. Czy v musi by¢ wektorem
wlasnym ¢ o ¢, a jesli tak to dla jakiej wartosci wtasnej?

b) Czy istnieja macierze odwracalne A, B € Msy3(R), takie, Ze macierz
A + B nie jest odwracalna?

Odpowiedzi uzasadnié.

Zadanie 2. W przestrzeni R* zadane sa wektory vy = (1,0,1,0), vo =
(4,1,0,1). Niech V = lin(vy, v2)

a) Poda¢ baze¢ ortonormalna V' oraz uktad réwnan liniowych opisujacych
VJ_

b) Poda¢ wzér rzutu prostopadlego na V.

Zadanie 3. Niech A = [ :é le }

a) Czy istnieje macierz D diagonalna podobna do macierzy A? Jesli tak
to podaé taka macierz. Uzasadni¢ odpowiedz.

b) Poda¢ A1

Zadanie 4. W R? okreslono pewna baze A oraz bazy B = {(1, 1), (1,-2)}
i C = {(3,1),(1,0)}. Przeksztalcenie f : R? — R? zdefiniowano macierza

M(f)E = ?) g } Znana jest réwniez macierz zamiany wspohrzednych
3 1
2 1

M (id)g = [

a) Obliczy¢ f((4,1))
b) Znalez¢ macierz M(f)“c4



1 ¢t 3
Zadanie 5. Zadano macierz A, = | 1 1 0 [, zalezna od parametru
2 47

teR.

a) Okresli¢, dla jakich wartosci parametru ¢ € R macierz ta nie jest
odwracalna.

b) Obliczyé¢ A; ! dla t =2
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Zadanie 6.Dane sa macierze: By = ; i :;’ 1 ,C = 8 g g g
4 4 0 3 0 0 01

a) Dla jakiego t € R zachodzi det B; = 10.
b) Dobra¢ k calkowite tak, aby det(C*(CT)%) = 1/12
3x1+ txo+ 3z3 =1
Zadanie 7. Rozwazmy uktad U : 201+ 4dxo+ txs =0 .
4([)1 + 2:63 =1
Okresli¢:
a) dla jakich wartosci parametru ¢ € R uktad U ma doktadnie jedno
rozwigzanie
b) dla jakich wartosci parametru ¢ € R uktad U jest niesprzeczny
Zadanie 8.
Okreslono zadanie programowania liniowego: 3x3 4+ x5 — min przy
{ 2r9 +x3 +x4 x5 =4
warunkach
T +3.%'2 —|—3£1?4 +2$’5 =3
1,...,5

a) Dla zbioréw bazowych B = {1,2}, Bo = {1, 3} zbada¢ czy odpowiada-
jace im rozwigzania bazowe sg dopuszczalne.

b) Rozwiaza¢ podane zadanie programowania liniowego metoda sym-
pleks.

oraz x; > 0 dla ¢ =



