Egzamin z algebry WNE, B

12 marca 2013

Kazde zadanie powinno by¢ rozwiazane na oddzielnej kartce. Na kazdej
kartce z rozwiazaniem powinno by¢:

e imie i nazwisko osoby zdajacej oraz jej numer indeksu,

e numer grupy ¢wiczeniowej do ktérej osoba zdajaca uczeszczata,

e numer rozwiazywanego zadania oraz litera - nazwa tematu.

Zadanie 1. Niechv; = (1,0,—1,1),v2 = (1,1,1,2),v3 = (3,2,1,5),v4 =
(—=1,1,3,0). Oznaczmy V = lin(vy, va, v3, v4).

a) Znalez¢ baze V 1 uklad réwnarn liniowych opisujacy V'

b) Niech W; = lin((5,2,—1,t)). Dla jakich t € R zachodzi Wy C V7

Zadanie 2. Niech podprzestrzenn W C R® bedzie opisana uktadem réw-
nan liniowych jednorodnych:

I —2172 —XI3 —X4 —XI5 =0
2:61 —41‘2 —XI3 —65175 =0
3r1 —6xy —2x3 —x4 —Tx5 =0

a) Znalez¢ wymiar przestrzeni W.

b) Okresli¢ taka baze W, aby wektor (1, —1,0,2, 1) mial w niej wszystkie
wspotrzedne réwne 1.

Zadanie 3. W R? zadana jest pewna baza A, natomiast w R? zadano

baze C = {(1,1), (—1, 3)} oraz taka baze B, ze M (id)§ = [ zl)) ; ] Okreslono

rowniez przeksztalcenie liniowe ¢ : R? — R? macierza M (gb)ﬁ = [ ; 1 ;) }

a) Znalez¢ macierz M(¢)$

b) Wyliczy¢ baze B.

Zadanie 4. Niech v; = (2/3,-1/3,0,2/3),v2 = (1/3,2/3,2/3,0) zas
w = (0,0,3,6)

a) Obliczy¢ rzut prostopadly w na lin(vy, va)



b) uzupehié¢ ukltad ztozony z wektorow vy, vy wektorem vz do bazy or-
togonalnej przestrzeni W = lin(vy, ve, w).
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Zadanie 5. Niech A = 5 9 9 §
3 0 1 4

a) Obliczy¢ det A.

. 5 2
b)niech B = [ 9 4
det(BCT) = 48. Tle wynosi det(C?)?

Zadanie 6. Zadano macierz A = [ i _02 }

a) Okregli¢ taka macierz C' € Mayxo(R) oraz liczbe s aby C~1AC =

4 0
o ]

b) Obliczyé¢ A2

Zadanie 7. W przestrzeni R zadane sa punkty P = (1,1,3) oraz Q =
(2,2,2).

a) Znalez¢ parametryzacje oraz rownania opisujace prosta przechodzaca
przez P i Q.

b) Okregli¢ réwnanie takiej ptaszczyzny H C R3, e rzutem prostopadtym
P na H jest Q.

Zadanie 8.

Okreslono zadanie programowania liniowego w postaci standardowe;j:

r1 4+ x2 — 2x3 — min przy warunkach

] oraz niech C' bedzie macierzg 2 x 2 spelniajaca

{2:61 +x2 +xz +224 oraz ; > 0dlai=1,...,5

221 4+x3 +3xr4 4x5 =T

a) Dla zbioréw bazowych By = {2,3}, By = {2,5} zbadac¢ czy odpowiada-
jace im rozwigzania bazowe sg dopuszczalne.

b) Rozwiaza¢ podane zadanie programowania liniowego metoda sym-
pleks.



