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26 lutego 2011

Zadanie 1. Niech v; = (8,5),v2 = (5, —3) beda wektorami R?.

a) Znalezé taka baze B = {w1, ws} przestrzeni R?, gdzie wy = (x1, 22), wo =
(y1,y2), aby v; mial w bazie B wspolrzedne 1,2 natomiast vy, mial w B
wspotrzedne —2, 3.

b) Czy mozna tak dobra¢ baze w R? aby vy mial w niej wspotrzedne 1,1
natomiast vy wspolrzedne 3,3. OdpowiedZ uzasadnic.

Zadanie 2. Niech V = lin((1,2,1,1),(—1,0,2,1), (4,6,1,2), (1,4,4,3)) C
R? oraz niech w, = (3,8,r,5) € R%.

a) Znalez¢ baze V' 1 okresli¢ dimV'.

b) Zbada¢ dla jakich wartosci r € R zachodzi lin(w,) C V.

Zadanie 3. Niech przestrzen W C R?* bedzie opisana uktadem réwnarn
liniowych jednorodnych

1 +2x9 —x3 +x4 =0
U : 311 +x3 44 =0
S5r1 +4xrs —x3 +3x4 =0

a) Zmalez¢ baze 1 wymiar W

b) Uzupetni¢ uktad U dolaczajac do niego pewne réwnania liniowe jed-
norodne, tak aby powstaly uktad U’ opisywal lin((1,1,0,—3)). Uzasadni¢
poprawnos¢ rozwigzania.

Zadanie 4. W R? zadana jest baza A = {(1,2),(2,3)}, za§ w R? baza
B = {(1,0,1),(1,1,1),(2,1,1)}. Przeksztalcenia liniowe ¢, : R? — R3 sa

1 2 0 -1
okreslone przez macierze :M(¢)% = [ -1 0 |, M@)5 =[1 0 |,
1 1 1 1

gdzie symbol st w przypadku pierwszej macierzy oznacza baze standardowa
w R3, natomiast w przypadku drugiej macierzy baze standardowa w R?

a) Znalez¢ wzory na przeksztalcenia ¢, oraz ¢ + 1)

b) Obliczy¢ ¢(v), gdzie v jest wektorem, ktory w bazie A ma wspotrzedne
3,5.



1 2 10 -1 1 3 4 5
. . 2 0 3 5 0 2 10 11
Zadanie 5. Niech A = 44 1 1 ,B = 00 1/2 5
5 2 1 1 00 0 2
1 t 2
orazniech A;, = 1 1 1 dlateR
0 2 3

a) Obliczy¢ det A oraz det(B%(BT)*)
b) Dla jakich ¢ € R istnieje taka macierz X € M3x3(R), ze

1 00
A-X=|1 01 0
0 01

Zadanie 6. Niech 1, : R? — R3 bedzie endomorfizmem zadanym
wzorem: Vs((z1,z2,23)) = (221 + x2 + 223, 221 + 322 + Sx3, T3)

a) Dla s = 0 wyznaczy¢ wartosci whasne 15 oraz podaé¢ bazy odpowiada-
jacych im podprzestrzeni wtasnych

b) Okresli¢ dla jakich wartogci s € R istnieje baza R? ztozona z wektoréw
wtlasnych

Zadanie 7. Niech ptaszczyzna H C R? bedzie opisana réwnaniem
71+ 3w —23=0,za8 p=(1,1,1) € R3

a) Znalez¢ parametryzacje H oraz parametryzacje prostej prostopadle;
do H przechodzacej przez punkt p.

b) Znalezé rzut prostopadly p na H.

Zadanie 8. a) Znalezé¢ posta¢ standardowa zadania programowania
liniowego : 2x3 — x4 — max,

1 +x0 +:3 —T4 =5
2r1 —x9 <6

x1 20,29 > 0,23 > 0
b) Rozwiaza¢ metoda sympleks nastepujace zadanie programowania linio-
wego: 4x1 + 222 — 3xrs — min

2x1 +xo +r5 =3
3T +x3 —2x4 +x5 =4

Ea| ZO,$2 20,333 > 071'4 Zoaxf) >0



