1. Kilka catek.

24 marca 2017

Proponuje przeéwiczenie kilku prostych catek, podobnych do tych, ktore
pojawia sie na kolokwium.

1. Rozktad na sume catek i korzystanie z prostych podstawieri liniowych
(wzér: jesli [ f(z)dx = F(z) +cto [ f(az + b)dx = 1F(az +b) + ¢)

a) [cos(3z +5) + 515 + Vatdz b) [ —t—dr c) [ %d:{;

Odp. a) isin(3z +5)+ tln[5z — 2| + 328 + e b)= [ ﬁdw =

12
Zf———dx =2(In|z—3|-In|x—2])+c¢, ¢) = f%(gxgig (Qm)QH)dx -

tx + - arctan(2z) + ¢
2. Przyklady na catkowanie przez podstawienie i zamiane zmiennych:

a) [ gf_g:if)da: b) [(cos(3z — 1) + 5)*sin(3z — 1)dz, ¢) [ WC[

d) febm“"f coszdzr e) [ V322 + dadx £¥) [ sin® zdz

Wskazéwki podstawien: a) t = 2% + 3z + 5, b) t = cos(3z — 1) + 5
c)t=Inx+7d)t=sinxe)t =322+ 4, f*) przedstawiamy sin®z =
sin zsinz = (1-— cos? :1:)2 sin x i stosujemy podstawienie t = cosx

3. Calkowanie przez czesci (wzor [ f(z)g(z)dx = F(z)g(z)— [ F(z)g'(z)dx
gdzie F'(z) = f(x))

a) [zIn(z+2)dx b) [In(z*+1)dz, ¢) [ €3*+2 cos(22+3)dx d) [ cos(Inz)dz,
e) [ VxIn®zdx f) [ 223 dx g) [ 22 sin(3x + 4)dx .

Wskazéwki: a) f(z) = x,g(z) = In(z + 2) czyli F(z) = 2%/2, b) f(x) =
1,g(z) = In(2? + 1) czyli F(x) = x, c) dwukrotnie stosujemy calkowanie
przez czesci przyjmujac f(z) = €312 czyli F(z) = £e3*™2 i powracajac
do tej samej calki, d) podobnie jak ¢) przyjmujac f(z) = 1,F(z) = =z,
e) catkujemy dwukrotnie przez czesci przyjmujac In?z i Inz jako g(z), f)
dwukrotnie stosujemy calkowanie przez czesci, przyjmujac z2 i x jako g(x),
g) podobnie jak f).



