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Zadanie 1.

Prosze poda¢ wielomian Taylora funkcji f(x) = 2+4cos(m—3x)+z stopnia
2 w otoczeniu punktu g = 0 oraz odpowiednig reszte w postaci Lagrange’a.

Ccos T

Zadanie 2. Prosz¢ wyznaczy¢ catke [ mdm.

Zadanie 3. Proszg obliczy¢ calke [ xe3*2dz.

Zadanie 4. Obliczy¢ pole powierzchni ograniczonej wykresami funkcji
y = f(x) = 2% oraz funkcji y = g(z) = 32Yx

Zadanie 5. Obliczy¢ objetosé bryty ograniczonej w R? = {(z,y,2) :
x,y, z € R} powierzchnia powstala przez obrot linii z = f(x) =1+ %, y=20
wokot osi X oraz plaszczyznami x =11z = 2.

Zadanie 6. Zbada¢é, czy ktorys z ponizszych szeregdéw jest zbiezny. W
przypadku szeregu zbieznego obliczy¢ jego sume.

a) A: > (—100) - (0,995)" 1

b) B:Y >, 0,0001 - (—1000/999)"~1

Zadanie 7. Prosze obliczy¢ pochodng funkcji G zdefiniowanej przez

G(x) = [ sint/tdt.

Odpowiedzi
1. Mamy f(x) = 2+cos(m—3zx)+z, f’ = 3sin(r—3z)+1, " = =9 cos(m—
3z), f" = —27sin(w — 3z). Zatem wielomian Taylora 2 stopnia w otoczeniu

2o = 0 (czyli wielomian Maclaurina) to w(z) = f(0)+ f/(0)z+(f"(0)/2)z? =
1+ 2+ (9/2)2?, zas reszta to R(x) = (f"(c)/3")z3 = (=9/2) sin(m — 3¢)2?,
gdzie ¢ jest pewna liczbg pomiedzy 0 a .

2. Podstawiamy u = 3sin z+2, czyli du = 3 cos zdz skad obliczana catka
to %fu_1/3du = %(3/2)u2/3 +c=(1/2)(3sinz +2)*/3 + ¢

3. Calkujemy przez czedci przyjmujac f(z) = €3*72, F(z) = (1/3)
g(x) = z,¢'(x) = 1. Czyli obliczana calka to (1/3)ze3*2 — [(1/3)e3*2dx =
(1/3)ze3772 — (1/9)e3*2 + ¢
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4. Rozwiazujac réwnanie f(x) = g(x) otrzymujemy, ze wykresy przeci-
1

naja sie dla xg = 0 i #; = 8. Stad szukana powierzchnia to ffO g(z) —
f@)de = [} 322"/3 — 2%dx = 24 -8Y/3 — 83/3=28.7/3

5. Objetos¢ to calka f127r(1 +1/2)%dr = 7rf12 142+ Lde = n(z +
2In|z| —1/2)} = n(15 + 2In2)

6. Szereg B jest rozbiezny, bo modut jego ilorazu |g| = | — 1000/999| =
1000/999 > 1. Szereg A jest zbiezny i Y oo ;(—100)-(0,995)" 1 = —100/(1—
0,995) = —20000.

7. Korzystamy z wyprowadzonego wzoru dla pochodnej funkcji G(z) =
S F(t)dt, cayli G (x) = fq(@))q ()~ f(r(2))r' (). Otrzymujemy G () =
(2sina?)/z — (sinz) /=



