Prosze o oddanie rozwigzan do 18 pazdziernika.

Uzywane oznaczenia: Q - ciato liczb wymiernych, R - ciato liczb rzeczywi-
stych, C - cialo liczb zespolonych, Z - zbior liczb catkowitych {..., —2,—1,0,1,2,...},
N - zbiér liczb naturalnych {0,1,2,...}, Z, - dla liczby pierwszej p - ciato
reszt z dzielenia przez p (rowniez ogodlniej, dla dowolnych n € N, n > 1 ozna-
czymy przez Z, - zbior reszt z dzielenia przez n z podobnymi dziataniami
jak w Z,)

Zadanie 1. Niech K bedzie ciatem, za$ a, b, c jego elementami. Wypro-
wadzi¢ z aksjomatow ciata (wskazujac na te, z ktorych sie korzysta), lub z
wcezesniej z nich wyprowadzonych twierdzen, ze:

a)jesiac=bcic#0toa=0>

b) (—=1)-a=—a

¢) (—a)-b=a-(=b) = —ab, (—a)-(—=b) = ab

Zadanie 2. Udowodnié, ze dla dowolnego elementu a # 0 w skoniczonym
ciele K istnieje taka liczba n € N, n > 0, ze a” = 1.

Zadanie 3. Udowodni¢ metoda indukcji matematycznej, ze dla dowolnego
z€C,z#1in €N, n> 0, zachodzi: Z?Zl G2l = zlf(nJr(ll)fZ;nan

Zadanie 4.

Rozwiaza¢ metoda macierzowa uktady réwnai:

a) w ciele Zs:

201 + 3z 4+ x3 + 4dxy = 1

Uy : r1 + 4x9 + 223 + T4 =
3r1 + 2x9 + 3z3 = 3

b) W ciele

Uy : {ixl + (I4d)xe + B+2)z3 + 4oy = 2414
r1 — 1y + T3 + 24 = 4



