1 Kolokwium z algebry

29 pazdziernika

1. Zadany jest uktad rownan z czterema niewiadomymi:

2r1 422+ 23 — 714 =2
U:q mi+as+as=1
4x1+x2—1—3x3+1:4:t2

a) Okresli¢ zbior wartosci t € R, dla ktorych uktad powyzszy jest nie-
sprzeczny.

b) Sprawdzi¢, ze dla ¢ = 2 uklad U, jest niesprzeczny, znalezé jego roz-
wigzanie ogolne, oraz zapisaé¢ zbioér jego rozwigzan jako podzbior R4

2. Oznaczmy przez vy = (1,0,1,—1),v9 = (2,0,2,—2),v3 = (1,2, -1, —1),v4 =
(1,—4,5,—1) wektory przestrzeni R*. Niech V = lin(vy,v2,v3,v4).

a) Wybraé sposrod wektorow vy, ve, v, v4 baze przestrzeni V

b) podaé¢ wspolrzedne wektorow vy, vo, v3, v4 W znalezionej w a) bazie

¢) Poda¢ uktad rownan liniowych jednorodnych opisujacych V' jako pod-
zbior R* = {(x1, w2, 23,24) : 1, T2, 23,74 € R}

3. Zadano w R* podprzestrzeri W ukladem réwnaii liniowych jednorod-
nych:

1+ x2— 23+ 24 =0
{ 1+ 2x3 — 24 =0

a) Znalez¢ pewna baze przestrzeni W

b) okresli¢ dla jakich wartosci s € R podprzestrzen W zawiera si¢ w
podprzestrzeni Z, C R* opisanej rownaniem liniowym jednorodnym:

sy + 2x9 + x4 =0

c¢) Uzupeknié¢ znaleziona w a) baze podprzestrzeni W do bazy R*



