Cwiczenia i pytania do 4. wyktadu

23 pazdziernika 2009

1. Okresli¢ kiedy przeksztalcenie f : V. — W, gdzie V, W sa pewnymi
przestrzeniami liniowymi, jest przeksztalceniem liniowym.

2. Ktore z ponizszych wzoréw opisuja przeksztalcenie liniowe f : R? —
R2?

Q) f((21,22)) = (22, 2)

3. Niech f :V — W bedzie przeksztalceniem liniowym, czym jest f(0)?

4.a) Niech f : V — W bedzie przeksztalceniem liniowym, zas vy, ..., v
liniowo zaleznym uktadem wektorow z przestrzeni V. Czy uktad f(v1),..., f(vg)
jest tez liniowo zalezny? b) Sprawdzi¢ na przyktadzie przeksztalcenia g :
R? — R? zdefiniowanego wzorem g(x1,z2) = (71, 0) i wektoréw v1 = (1,0), vy =
(0,1), ze przeksztalcenie liniowe moze przeprowadzi¢ uklad liniowo nieza-
lezny na liniowo zalezny. Jaki dodatkowy warunek wystarcza, aby prze-
ksztalcenie liniowe zachowalo liniowg niezalezno$é¢ wektorow?

5. a) Zadano przeksztatcenie liniowe f : R? — R? wzorem f((z1, 22, 23)) =
(14 2w9 — 23, T2+ x3). Znalezé macierz M ()5, gdzie st oznacza baze stan-
dardows odpowiednio w R3, badz w R2.

. 1 2 -1

b) Zadana jest M(g)5t = 0 4 1

6. Zadane jest przeksztalcenie liniowe f : V — W, gdzie V, W sa prze-
strzeniami liniowymi. W V' okreslono baze B oraz w W baze C.

a) Jak zmieni si¢ macierz M(f)§, jesli w B zamienimy miejscami dwa
wektory?

b) Jak zmieni si¢ macierz M (f)%, jesli w B jeden z wektoréw pomnozymy
przez 27

¢) Rozwazy¢ podobne modyfikacje bazy C.

. Poda¢ wzér na ¢ : R? — R2.



