Kolokwium z Analizy Matematycznej I
dla Informatykéw, 15 XII 2016 (ok. godz. 14.15)

e Prosze o rozwiazania kazdego z zadan na osobnych, czytelnie oznaczonych w lewym gérnym rogu
kartkach (wlasne imie, nazwisko, nr indeksu, nr grupy ¢wiczeniowej; oraz nizej — ,,Zadanie nr ...”).

e Podczas kolokwium nie wolno korzystaé¢ z notatek, kalkulatoréw, telefonéw, pomocy sgsiadow, itp.

e Rozwigzanie kazdego zadania powinno byé poparte dowodem. Poszczegolne kroki do-
wodu, poza zupetnie elementarnymi, powinny opieraé sie na twierdzeniach (w tym:
lematach, faktach itp.) z wyktadu; ew. takze z éwiczen. Twierdzenia te nalezy kazdo-
razowo wskazywaé w sposéb umozliwiajocy identyfikacje (np. podajac ich nazwe).

e Kazde z zadan warte jest 17,5 pkt (4 -17,5 = 70)

e (Czas na rozwiazanie zadan: 3 godz.

Uwaga: dla unikniecia pytan — przypomnienie: tu 0 ¢ IN.

Zadanie 1.

Zmajdz granice ciggu {an}n>1 okreslonego rekurencyjnie w nastepujacy sposob:

1
a = 2, an+1:3—a— dla n>1

lub wykaz, ze ciag ten nie ma granicy.

Zadanie 2.
Niech ¢, := In! dla kazdego n € IN.

a) Wykaz, ze dla kazdego n € IN zachodzi ¢, < n.
b) Wykaz, ze lirll /e, = 1.
Uwaga: nie zapomnij, ze 3/~ pojawia sie tu dwukrotnie — po raz pierwszy w definicji c,. . .

+00 1 (n?)
c) Zbadaj zbieznos¢ szeregu Z Cn (1 — )

n=1 n

Zadanie 3.
o] +00

Szereg Z la,| jest zbiezny oraz a, # —1 dla wszystkich n > 0. Wykaz zbieznos¢ szeregu Z ] j_n .
n=0 n=0 (n

Czy musi on (ten drugi szereg) by¢ bezwzglednie zbiezny?

Zadanie 4.

Zbadaj zbieznos¢ szeregdw:
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a) zjlnjr?(\/anLn—\/Tﬂ—n) b) > - (=1)

(- L)Y
n=1 9016 — ( - 2016)



