Pisemna praca domowa na wtorek, 14.11.2023

Mozna, a nawet nalezy, powotywaé sie na fakty udowodnione na wyktadzie i éwiczeniach.
Termin oddania: wtorek, 14.11.2023, na poczatku cwiczen.

15. Ciag (an)n>1 jest rozbiezny do +oo. Wykazac, ze ciag
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jest takze rozbiezny do +o00. Prosze o rozwigzanie bezposrednie, korzystajace z definicji
granicy (nawet jesli np. tw. Stolza pojawi sie na zajeciach przed 14.11.)

16. Ciagi (an)S%q, (b,)S2, sa takie, ze lim, o a, = 1, istnieje skonczona granica
lim,,_, o0 by, a takze b,n® + n3 + 1 # 0 dla kazdego n € N. Niech

ann?®+ (1 — Hm 4 (=1)»

= s , e N.
n b,nd +n3+1 "
Czy moze sie zdarzy¢, ze:
C) lim,,— o0 €y, = 17 d) lim,, o0 Cp = —17

e) granica (nawet niewlasciwa, rowna +o0o lub —o00) lim,,_, ¢, nie istnieje?
Odpowiedz uzasadni¢ (podajac odpowiednie przyklady ciagow lub wykazujac, ze dla
dowolnych ciagow spelniajacych zalozenia, dana sytuacja nie jest mozliwa).

17. Niech a1 = 1, apq1 =2+ ;- dlan > 1. Zbadac zbieano$¢ ciagu (an)nZ; -
18. Wyznaczy¢ kresy zbiorow:
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19. Dany jest ciag (an)n>1. Jego podciag (a,2)n>1 jest zbiezny do pewnej granicy

skonczonej. Ciag (|ant1 — an|)n>1 jest zbiezny do zera. Czy wynika stad zbieznosé
clagu (an)n>17
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20. Znalez¢ granice ciagow (lub uzasadnié¢, ze nie sa one zbiezne):
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