Pisemna praca domowa na wtorek, 31.10.2023

Mozna, a nawet nalezy, powotywaé sie na fakty udowodnione na wyktadzie i éwiczeniach.
Termin oddania: wtorek, 31.10.2023, na poczatku cwiczen.

11. Znalez¢ granice ciagow (lub uzasadni¢, ze nie sg one zbiezne):
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Cale zadanie jest warte 2 punkty, kazdy podpunkt 1/4 punkta).
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12. Definiujemy ciagi (a,)52; i (b,)52; ktadac:

(a) a1 =az = %, Ant2 = any1(l —a,) dlan €N,

(b) b1 = by =2, bn+2 = bn+1(1 — bn) dla n € N.
Zbadaé zbieznosé ciagow (a,)22 1, (bn)22, (w szczegdlnosei: jesli sa zbiezne, to wyzna-
czy¢ ich granice).

13. Niech ay > b; > 0 oraz

an + by,
Ap+1 = 3 bn—i—l =V anbn
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dla n > 1. Wykazaé, ze ciagi (an)n>1 1 (bn)n>1 sa zbiezne do wspolnej granicy (skori-
czonej).

14. Dany jest ciag liczb dodatnich (a,)n>1, taki ze ciagi (an+10n)n>1 oraz (ap41 +
an)n>1 84 zbiezne do granic skonczonych. Czy ciag (an)n>1 musi by¢ zbiezny?



