Pisemna praca domowa na wtorek, 24.10.2023

Mozna, a nawet nalezy, powotywaé sie na fakty udowodnione na wyktadzie i éwiczeniach.
Termin oddania: wtorek, 24.10.2023, na poczatku cwiczen.

6. Wykazaé, ze dla dowolnych liczb dodatnich aq, ..., ay, b1,...,b, zachodzi
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7. Wykazaé¢ indukcyjnie, ze dla n € N mamy
2n
k
> 2’“< > =1.
n
k=n

Wskazowki. Moze sie przydaé¢ wzor: (T) = (ml_l) + (T__ll). Przyktad dla osob

nieoswojonych z notacja z sumami: dla n = 3 otrzymujemy po lewej stronie
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8 (kasuje to zadanie ze wzgledu na btad w pierwotnej wersji). Niepusty i ograniczony
z gory zbior A C R ma te wlasnosé, ze dla kazdego a € A istnieje b € A, takie ze
2a — 4 < b. Poprawna teza: Wykazac, ze sup A < 4.

9. Niech A i B beda niepustymi, ograniczonymi podzbiorami R. Przez A+ B oznaczamy
zbiér zlozony ze wszystkich liczb postaci a + b, gdzie a € A, b € B.! Wykazaé, ze

sup(A + B) = sup A + sup B, inf(A+ B) = inf A + inf B.
10. Wyznaczy¢ kres gorny zbioru
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Uwaga. By¢ moze warto wypisa¢ wartosci dla ,nieduzych” m, n w tabelce lub jakim§ ar-
kuszu kalkulacyjnym — to moze pomoc przy stawianiu hipotez i probie ich udowodnienia.
Jesli kto§ w swoim rozwiazaniu bedzie potrzebowal wykazaé, ze nier6wnosé

m? + n?

o 3n < ,,jakas konkretna liczba”

zachodzi dla skoriczeniu wielu konkretnych wartosci m, n (np. wszystkich m,n € N
takich ze m? + n? < 2023), to moze po prostu napisaé, ze tak jest (i nie musi zalaczaé
rachunkow).

1Formalnie: A+ B :={a+b: (a,b) € A x B}.



