Pisemna praca domowa na wtorek, 17.10.2023

Mozna, a nawet nalezy, powotywaé sie na fakty udowodnione na wyktadzie i éwiczeniach.
Termin oddania: wtorek, 17.10.2023, na poczatku cwiczen.

1. Niech ay bedzie pewng liczba nieujemna. Dla n € N definiujemy rekurencyjnie

_ An—1 .. . . . . .
an = 5307 Znalez¢ wzor jawny na a, (wyrazony tylko w terminach ag i n).

Wskazowka. Wypisaé a1, as, as, a4, zgadnaé¢ wzor jawny i udowodni¢ go.

2. Wykazaé, ze dla dowolnej liczby naturalnej k£ i dowolnej liczby naturalnej n, liczba
k2 + k + 1 dzieli liczbe k"+2 + (k + 1)27+L.

3. Wykazaé, ze
1-3~-~--(2n—1)< 1
2-4-----(2n) on

Wskazdwka. Dobraé¢ takie x > 0, zeby dato udowodni¢ sie indukcyjnie, ze

1-3--(2n-1) _ 1
24t (2n) ~ \Vntax

4. Dla kazdego € > 0 wskazaé liczbe naturalna k taka, ze

n — 100
< —
n3 +n

<e¢ dla wszystkich n > k,n € N.

(Liczba k bedzie zalezala e; nie trzeba podawaé najmniejszej liczby & o tej wlasnosei,
ale prosze poda¢ konkretna wartosc).

5. Wyznaczy¢ kresy zbioréow:

A:{'}Z:L’;‘ : kmeN,k;«én},

:{ 21k +n

Tkt 2023 | M€ N}'

Prosze o rozwigzanie bez powolywania sie na fakty dotyczace granic ciggow.



