Rozwigzywanie ukladéw réwnan liniowych, LZNK, normy

macierzy.

Prosze rozwigza¢ w formie pisemnej kazde zadanie na oddzielnej kartce na 30 kwietnia 2010 -

sprawdzone i ocenione moga by¢ tylko niektore. (Nie przyjmuje zadan mailem)

Zadanie 1

Zadanie 2

Zadanie 3

Mamy uktad rownan liniowych Ax = f z wektorem prawej strony

f=(f, .., fu)T i A macierza rzeczywista n x n, majaca elementy
niezerowe tylko w ostatniej kolumnie i na 3 gtéwnych diagonalach tzn:
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silnie diagonalnie dominujaca wierszowo. Opisz w pseudokodzie al-
gorytm rozwiazywania tego uktadu bedacy odpowiednia wersja elimi-
nacji Gaussa (rozktadu LU) bez wybory elementu gtéwnego mozliwie
niskim koszcie wzgledem n. Podaj ten koszt (jako Cn? +O(nP~1) dla
stalej dodatniej C' i p naturalnego).

Dla danych m roznych punktow (xy,yx) okreslamy krzywa y — a *
2? — b =0 (a,b, parametry krzywej) jako najlepiej pasujaca do tych
punktow jesli:
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Sformutuj zadanie znalezienia parametréow takiej krzywej jako liniowe
zadanie najmniejszych kwadratow (LZNK) dla danych m punktow.
Okredl jakie warunki muszg spetnia¢ punkty aby to zadania miato
jednoznaczne rozwigzanie dla m > 0. Wyznacz koszt rozwigzania
tego LZNK zadania przy pomocy algorytmu Householdera wzgledem
m tzn jako Cgm? + O(mP~1) dla Cp stalej dodatniej i p wykladnika
naturalnego.

Dla macierzy A wymiaru 10 x 10 z Zadania [I|dla a, = d, = —by, =
—c; = 1 dla wszytkich odpowiednich k, oblicz indukowana norme
maksimum i norme pierwsza tzn ||Al|« 1 ||A|l1 1 wyznacz takie dwa
wektory @1 1 xg, 7e || Al = [|AZ1||l0o 1 ||A|l1 = ||A22]j1. Czy wektory
Tk 83 wyznaczone w obu przypadkach jednoznacznie?



