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Uwaga: kazde zadanie warte jest 6 punktow, niezaleznie od stopnia trudnodci.

Zadanie 1. Niech X = Pf‘R bedzie przestrzenia wielomiandéw stopnia co najwyzej 3, o
wspolczynnikach rzeczywistych, a s € A* funkcjonalem liniowym,

s(p) =p(0) +p(1) + (1), ped.
Zmajdz wspolczynniki rozwiniecia funkcjonatu s w bazie sprzezonej z baza wielomianéw

14+t 1—t,t2 =32+

Zadanie 2. Wyznacz w zaleznosci od wartosci parametru a € R zbior rozwiazan uktadu
rownan

S y + z = —1
—x + ay — 2z = 3
—2r + (a+1y + (a—1)z = a*

Zadanie 3. Niech A € R™" bedzie macierza nieosobliwa o wspdtczynnikach caltkowitych.
Wykaz ze jesli eliminacja Gaussa dla macierzy A jest wykonalna bez przestawien wierszy
i kolumn to istnieja takie macierze L € TRIL™" (niekoniecznie z jedynkami na gléwnej
przekatnej) oraz U € TRIU™" o wspélezynikach catkowitych, ze A = L1 U.

Zadanie 4. Niech f: 77&{ — R? bedzie przeksztalceniem liniowym danym wzorem

f(p) = [p(0),p(1), p(2)]".
Wypisz macierz f w bazach 1,¢,t2,...,t" ! przestrzeni Plg oraz [1,0,0]%, [1,1,0]%, [1,1,1]F
przestrzeni R3.

Zadanie 5. Niech
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Dla jakich A € R mamy det(A?) = 17



