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Zadanie 1. Oblicz [
−1 2 0
3 0 1

]
·

2 −1 −3
0 1 4
0 2 −1

 .

Zadanie 2. Niech λ1, λ2, . . . , λn ∈ K, k ∈ N. Oblicz

i)


λ1 0 · · · 0
0 λ2
...

. . .

0 λn


k

,

ii)


0 · · · 0 λ1

λ2 0

. .
. ...

λn λn


k

.

Zadanie 3. Niech n > 1. Podaj przykład macierzy A ∈ Rn,n takiej, że An = 0, choć
An−1 6= 0.

Zadanie 4. Wyznacz macierze operacji elementarnych.

Zadanie 5. Znajdź macierze z R2,2 odpowiadające

i) symetrii względem osi 0y,

ii) rzutowi na prostą y = x,

iii) symetrii względem początku układu współrzędnych,

iv) jednokładności o skali λ.

Zadanie 6. Niech v ∈ R2. Czy istnieje macierz A ∈ R2,2 taka, że Tw = w + v dla
każdego w ∈ R2?



Zadanie 7. Niech A = [ajk] ∈ Kn,n. Śladem macierzy A nazywamy liczbę

trA = a11 + a22 + . . .+ ann ∈ K.

Wykaż, że dla dowolnych A,B ∈ Kn,m macierze ATB i ABT są kwadratowe i zacho-
dzi

tr(ATB) = tr(ABT ).

Zadanie 8. Znajdź macierze odwrotne do

i)
[
1 2
2 −1

]
,

ii)


0 1 1 1
−1 0 1 1
−1 −1 0 1
−1 −1 −1 0

.

Zadanie 9. Wykaż, że macierz o dwóch identycznych wierszach lub kolumnach jest
osobliwa.


