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Zadanie 1. Niech Ω będzie obszarem w Rn. Wykaż, że

(X,D1E) = −X · νEdHn−1 ¬ ∂E ∩ Ω

dla każdego obszaru E klasy C2 w Rn i dla każdego X ∈ L∞(Ω) takiego, że
divX ∈ L1(Ω). W powyższym wzorze X · νE oznacza normalny ślad X na brze-
gu E.

Definicja. Przypuśćmy, że E ⊂ Rn jest zbiorem mierzalnym względem Ln. Niech
Ω będzie największym zbiorem otwartym w Rn takim, że E ma lokalnie skończony
obwód w Ω. Będziemy nazywać brzegiem zredukowanym ∂∗E zbioru E zbiór punktów
x ∈ supp |D1E | ∩ Ω takich, że granica

−νE(x) := lim
%→0+

D1E(B%(x))
|D1E |(B%(x))

istnieje i spełnia |νE(x)| = 1. Funkcję νE : ∂∗E → Sn−1 będziemy nazywać uogól-
nionym wektorem normalnym do E.

Zadanie 11
2 . Znajdź ∂∗E i νE dla kwadratu E = [0, 1]2.

Zadanie 2. Wykaż, że każdy punkt x ∈ ∂∗E jest punktem Lebesgue’a νE względem
|D1E |.


