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Zadanie 1. Niech µ, µk będą miarami Radona na Rn dla k = 1, 2, . . .. Wykaż, że
następujące warunki są równoważne:

i. µk
∗
⇀ µ w M(Rn);

ii. lim inf µk(U) ≥ µ(U) dla każdego otwartego U ⊂ Rn oraz lim supµk(K) ≤
µ(K) dla każdego zwartego K ⊂ Rn;

iii. limµk(B) = µ(B) dla każdego borelowskiego B ⊂ Rn takiego, że µ(∂B) = 0.

Zadanie 2. Przypuśćmy, że µ ∈M(Rn,Rk). Niech (%ε) będzie standardowym przy-
bliżeniem jedności. Wykaż, że

i. µ∗%ε ∈ C∞(Rn,Rk) oraz ∇α(µ∗%ε) = µ∗∇α%ε dla dowolnego wielowskaźnika
α;

ii. µ∗%ε
∗
⇀ µ w M(Rn,Rk) oraz

∫
E |µ∗%ε| ≤ |µ|(Eε), gdzie E ⊂ Rn jest dowolnym

zbiorem borelowskim, a Eε = {x ∈ Rn : dist (x,E) ≤ ε};

iii. |µ ∗ %ε|
∗
⇀ |µ| w M(Rn).

Zadanie 3. Niech A ⊂ Rn będzie zbiorem o skończonym obwodzie. Wykaż, że ist-
nieje ciąg Ak ⊂ Rn zbiorów otwartych o gładkim brzegu taki, że P (Ak) → P (A)
oraz Ak zbiega do A w mierze Ln.


