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Rozwiazania roznych zadan nalezy napisa¢ na réznych kartkach, bo sprawdza je rézne osoby.
Kazda kartka musi by¢ podpisana w LEWYM GORNYM ROGU imieniem i nazwiskiem pisza-
cego, jego nr. indeksu oraz nr. grupy ¢wiczeniowej i nazwiskiem osoby prowadzacej ¢wiczenia.
Nie wolno korzystaé z urzadzen elektronicznych (kalkulatoréw, telefonéw komérko-
wych itp.); posiadane musza by¢ schowane i wylaczone! Nie dotyczy rozrusznikow serca.
Nie wolno korzystaé z tablic ani notatek!

Wszystkie stwierdzenia nalezy uzasadnia¢. Wolno i NALEZY powolywaé sie na twierdzenia, ktére
zostaly udowodnione na wyktadzie lub na ¢wiczeniach.

0. Promien zbieznosci szeregu potegowego Zanx” jest réwny 2. Definiujemy funkcje f
n=0

wzorem f(z) = Z ap (a7 —fl) dla kazdego x, dla ktérego szereg Z ap (x—f1> jest
n=0 n=0

zbiezny. Czy wynika stad, ze
a. f jest jednostajnie ciagta na przedziale (—%, 0]?
b. f jest jednostajnie ciagta na przedziale (0, 00)?
c. f” jest ciagla na przedziale (0,2)?
d. f’ jest ograniczona na przedziale (—%,1]?
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1. Funkcja f jest trzykrotnie rézniczkowalna w otoczeniu zera i spelnia warunki: f(0) = 0,
f(0) =—1, f"(0) = 2, f”(0) = 6, . Niech h(z) = f(f(x)). Dowies¢, ze istnieje taka
liczba 0 > 0, ze jesli 0 < |z| < 6, to |h(z)| < |z|.

In(1+4z) - (V1+ 2%+ cosz — 2cos(z*)) /1 + sin(tg z)

2. Znalez¢ granice glcli% 2sin(3z)~tgw . (tg 1 — sinx + %111(1 — %))

3. Wykazaé, ze wzor f(z) =37 (w — nsin %) okresla funkcje f: R — R i ze jest to funkcja

n=1
rozniczkowalna. Czy jest rézniczkowalna dwukrotnie?
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4 . Rozwigzaé¢ réwnanie Z dn _

n=0

5. Obliczy¢ catke nieoznaczona f m dz.

6. Zbadacé, czy cigg funkcji fo(z) = LIn(1+ ") jest zbiezny jednostajnie na zbiorze R.




