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Rozwiazania roznych zadan nalezy napisa¢ na réznych kartkach, bo sprawdza je rézne osoby.
Kazda kartka musi by¢ podpisana w LEWYM GORNYM ROGU imieniem i nazwiskiem pisza-
cego, jego nr. indeksu oraz nr. grupy ¢wiczeniowej i nazwiskiem osoby prowadzacej ¢wiczenia.
Nie wolno korzystaé z urzadzen elektronicznych (kalkulatoréw, telefonéw komérko-
wych itp.); posiadane musza by¢ schowane i wylaczone! Nie dotyczy rozrusznikow serca.
Nie wolno korzystaé z tablic ani notatek!

Wszystkie stwierdzenia nalezy uzasadnia¢. Wolno i NALEZY powolywaé sie na twierdzenia, ktére
zostaly udowodnione na wyktadzie lub na ¢wiczeniach.
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0. Promien zbiezno$ci szeregu potegowego Z a,x" jest réwny 2. Niech f(z) = Z a,z” dla
n=0 n=0

kazdego = z przedziatu zbieznosci szeregu. Czy wynika stad, ze
a. f jest jednostajnie ciagta na przedziale (—1,0]7

b. f jest jednostajnie ciagta na przedziale (%, %)?

c. f” jest ciagla na przedziale (0,2)7

d. f’ jest ograniczona na przedziale (-2, 1]7
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e. istnieje granica lim ! ( )9
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1. Funkcje f, g sa trzykrotnie rozniczkowalne w otoczeniu zera oraz spelniaja warunki:

f(0) = ¢(0) =0, f'(0) = ¢'(0) = 1. Niech h(zx) = g(f(x)) = f(g(x)). Obliczy¢ h"(0).

inz)® - (zln(l+sinz) —t
2. Obliczy¢ granice prawostronna lim (sin2)* - (zInl + sin" ) — tgx + x cos )

z—0F exp(—a?) — V/cos 2z

w zalez-

nosci od parametru o € R.

3. Niech f: R — R bedzie zdefiniowana wzorem f(x Z om
n=0
Wykazaé, ze funkcja f jest ciagla.
Wyjasnié, czy istnieje pochodna f'(0).
4. Znalez¢ przedzial zbieznodci szeregu potegowego Z .
—n+ 1
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Wykazaé, ze funkcja f(x Z ne

n:On—i—l

vf(x) =

, spehlia tozsamo$é¢

1— 7 (1—1’),

n=0 +1

sin?z - ctg
(1 + sin®z) cos? z

dxr w przedziale (O, g)

5. Obliczy¢ catke nieoznaczona /

6. Niech f,(z) = n(e(Si”)/" — e(’smx)/”) dla kazdego = € R.
Czy ciag funkcyjny (f,) jest zbiezny jednostajnie na zbiorze R?




