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Indeks przeci¦cia. Niech C,D ⊂ P2 b¦d¡ podzbiorami domkni¦tymi
kowymiaru jeden zadanymi przez równania stopnii odpowiednio n i m. Ist-
nieje jednoznacznie wyznaczony indeks przeci¦cia Ip(C,D), taki, »e:

(i) Ip(C,D) = Ip(D,C),

(ii) Ip(C,D) = ∞, je»eli p le»y na wspólnej skªadowej C i D. W przeci-
wnym wypadku, Ip(C,D) ∈ N,

(iii) Ip(C,D) = 0 wtedy i tylko wtedy, gdy p /∈ C ∩D,

(iv) Dwie proste przecinaj¡ si¦ z indeksem 1 w ich jedynym punkcie prze-
ci¦cia,

(v) Je»eli C1 = V (P1), C2 = V (P2) i C = V (P1P2), to Ip(C,D) =
Ip(C1, D) + Ip(C2, D) dla dowolnych p i D,

(vi) Je»eli C = V (P ), D = V (Q), dla wielomianów jednorodnych P , Q
stopnii n, odpowiednio m, E = V (PR + Q), dla pewnego R stopnia
m− n, to

Ip(C,D) = Ip(C,E).

Twierdzenie Bezout. Niech C,D ⊂ P2 b¦d¡ krzywymi algebraicznymi
stopnii n i m bez wspólnych skªadowych. Wtedy∑

p∈C∩D

Ip(C,D) = nm.

1. Niech p = [0 : 0 : 1], C = V (x3 + y3 + 3xyz), D = V (y2 + xz). Oblicz
Ip(C,D).

2. Niech C,D ⊂ P2 b¦d¡ krzywymi stopnia n, które przecinaj¡ si¦ w
dokªadnie n2 punktach. Poka», »e je»eli dokªadnie nm tych punktów
le»y na nierozkªadalnej krzywej E stopniam < n, to pozostaªe n(n−m)
punktów le»y na krzywej stopnia co najwy»ej n−m.



3. Sze±ciok¡t Pascala. Sze±ciok¡t w P2 jest wyznaczony przez swoje wierz-
choªki � sze±¢ ró»nych punktów p1, . . . , p6 oraz kraw¦dzie � proste
ª¡cz¡ce p1 z p2, p2 z p3 i tak dalej, a» do prostej ª¡cz¡cej p6 z p1.
Mówimy, »e sze±ciok¡t jest wpisany w kwadryk¦, je»eli p1, . . . , p6 s¡
punktami pewnej krzywej stopnia 2.

Udowodnij, »e je»eli sze±ciok¡t jest wpisany w kwadryk¦, to punkty
przeci¦cia przeciwlegªych kraw¦dzi le»¡ na jednej prostej.


