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Tym razem zdecydowanie mniej zada« bo b¦dziemy te» robi¢ zadania z
poprzedniej serii, których nie zrobili±my z braku czasu. Przypominam, »e
wskazówki do wi¦kszo±ci zada« mo»na znale¹¢ w zbiorze Jana Krzy»a. Prosz¦
zgªasza¢ e-mailem ewentualne bª¦dy, literówki czy ogólne w¡tpliwo±ci.

1. Korzystaj¡c z rozkªadu funkcji wymiernych na uªamki proste i ze wzoru
caªkowego Cauchy'ego policz nast¦puj¡ce caªki po brzegu okr¦gu o
±rodku w 0 i promieniu r = 2.

(a) ∫
γ

dz

z5 + 4z

(b) ∫
γ

zdz

z3 − 1

2. Zaªó»my, »e f jest funkcj¡ holomor�czn¡ na C. Dla ustalonych a, b ∈ C
we¹myR > |a|, |b| i niech γ : [0, 2π]→ C, b¦dzie parametryzacj¡ okr¦gu
o ±rodku w 0 i promieniu R.

(a) Korzystaj¡c ze wzoru caªkowego Cauchy'ego poka»∫
γ

f(z)dz

(z − a)(z − b)
=

2πi · (f(a)− f(b))
a− b

(b) Korzystaj¡c z powy»szej równo±ci poka» twierdzenie Liouville'a:
ka»da funkcja homolor�czna na C, której moduª jest ograniczony,
jest staªa.


