Funkcje analityczne, seria 2 Jesien 2017

Prosze przygotowaé rowniez dwa ostatnie zadania z poprzedniej serii, ktoérych
nie zdazyliSmy zrobié¢ na ¢wiczeniach.

1. Znajdz obraz kota {z : |z| < 1} przy nastepujacych homografiach:
(@) h(:) =

zZ—1

2. Rozpatrzmy homografie zadana wzorem
zZ—1

hz) = 12+ 2

(a) znajdz obraz kota {z : |z| <2}
(b) znajdz obraz pasa {z : re(z) € [0,1]}

3. Punkt z € C jest punktem stalym homografii h jesli h(z) = z. Pokaz,
ze jesli homografia h ma dwa punkty state z; # z5, to pewnego o # 0
i kazdego z € C spelniona jest tozsamosé

h(z) =21 z—2

h(z) — 2 z— 2y

4. Zatozmy, ze homografia h jest skonczonego rzedu czyli A" = id dla
pewnego r > 1. Pokaz, ze h jest identycznoscia lub ma doktadnie dwa
punkty state.

5. Polézmy z = x + iy, gdzie x,y € R. Dla nastepujacych funkcji postaci

f(z) = flx +iy) = u(z,y) + iv(z,y)

policz pochodne czastkowe jako funkcji R? O U — R? (gdzie U jest
dziedzina f) i zbadaj ich zaleznos¢:

(a) f(z) =271
(b) f(z) ==

(©) f(z) = exp(2)
(d) f(z) =re(z)



