
Porz¡dki dobrze ufundowane

Zadanie ma na celu dowiedzenie pewnych wªasno±ci rozszerzenia leksyko-
gra�cznego danej relacji. Ewentualn¡ kontynuacj¡ byªoby zde�niowanie rozsz-
erzenia multizbiorowego i dowiedzenie dla niego podobnych wªasno±ci.

U»ywane b¦dzie poj¦cie �pi¦knej relacji�, zde�niowane nast¦puj¡co:

Relacja ltA ∈ A × A jest pi¦kna, je±li z ka»dego niesko«czonego ci¡gu
{ai}i∈N mo»na wybra¢ pare indeksów i < j t.»e (ltA ai aj) lub ai = aj.

Alternatywna (równowa»na) wªasno±¢ de�niuj¡ca pi¦kno±¢ relacji to:
z ka»dego niesko«czonego ci¡gu {ai}i∈N mo»na wybra¢ podci¡g {aij}j∈N t.»e
dla ka»dego j zachodzi (ltA aij aij+1

) lub aij = aij+1
.

Pa«stwa zadaniem b¦dzie:

1. obejrzenie i zrozumienie de�nicji rozszerzenia leksykogra�cznego danej
relacji ltA na zbiorze A na listy elementów z A (De�nicja Ltl jest w pliku
theories/Relations/Relation_Operators.v i u»ywa leA jako nazwy rozsz-
erzanej relacji. Jednak nazwa ltA wydaje si¦ sensowniejsza.1)

2. zde�niowanie Ltlen � ograniczenia Ltl do list o równej dªugo±ci

3. dowiedzenie, »e je±li ltA jest dobrze ufundowane (de�nicja well_founded

w pliku theories/Init/Wf.v), to Ltlen te» jest dobrze ufundowane

4. zde�niowanie poj¦cia �bycia ostrym porz¡dkiem� (chodzi o zde�niowanie
wªasno±ci, które ostry porz¡dek musi speªnia¢ � w stylu de�nicji z pliku
theories/Relations/Relation_De�nitions.v)

5. dowiedzenie, »e je±li ltA jest ostrym porz¡dkiem, to Ltl i Ltlen te» s¡
ostrymi porz¡dkami

6. zde�niowanie pi¦knej relacji

7. dowiedzenie, »e ka»de rozszerzenie (w sensie zawierania relacji) pi¦knej
relacji jest pi¦kn¡ relacj¡

1le � �less or equal�, lt � �less than� � rozszerzanie leksykogra�czne relacji �nieostrej�

nie wydaje si¦ by¢ sensowne
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8. dowiedzenie, »e rozszerzenie leksykogra�czne z ograniczon¡ dªugo±ci¡
Ltlen pi¦knej relacji jest pi¦kn¡ relacj¡

9. (*)dowiedzenie, »e ka»da pi¦kna relacja jest dobrze ufundowana
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