Porzadki dobrze ufundowane

Zadanie ma na celu dowiedzenie pewnych wlasnosci rozszerzenia leksyko-

graficznego danej relacji. Ewentualng kontynuacja byloby zdefiniowanie rozsz-

erzenia multizbiorowego i dowiedzenie dla niego podobnych wtasnosci.
Uzywane bedzie pojecie ,pieknej relacji’, zdefiniowane nastepujaco:

Relacja 1tA € A x A jest pickna, jesli z kazdego nieskonczonego ciagu
{ai}iexn mozna wybraé¢ pare indeksow ¢ < j t.ze (1tA a; a;) lub a; = a;.

Alternatywna (rownowazna) wlasno$é¢ definiujaca pieknosé relacji to:
z kazdego nieskoriczonego ciggu {a;}ien mozna wybra¢ podciag {a;, }jen t.ze
dla kazdego j zachodzi (1tA a;; ay,,,) lub a;; = a;,,,.

Panstwa zadaniem bedzie:

1. obejrzenie i zrozumienie definicji rozszerzenia leksykograficznego danej
relacji 1tA na zbiorze A na listy elementow z A (Definicja Lt1 jest w pliku
theories/Relations/Relation Operators.v i uzywa leA jako nazwy rozsz-
erzanej relacji. Jednak nazwa 1tA wydaje si¢ sensowniejsza.!)

2. zdefiniowanie Ltlen — ograniczenia Lt1l do list o rownej dlugosci

3. dowiedzenie, ze jesli 1tA jest dobrze ufundowane (definicja well_founded
w pliku theories/Init/Wf.v), to Ltlen tez jest dobrze ufundowane

4. zdefiniowanie pojecia “bycia ostrym porzadkiem” (chodzi o zdefiniowanie
wlasnosci, ktore ostry porzadek musi spetnia¢ — w stylu definicji z pliku
theories/Relations/Relation Definitions.v)

5. dowiedzenie, ze jesli 1tA jest ostrym porzadkiem, to Ltl i Ltlen tez sa
ostrymi porzadkami

6. zdefiniowanie pieknej relacji

7. dowiedzenie, ze kazde rozszerzenie (w sensie zawierania relacji) pieknej
relacji jest piekna relacja

e — “less or equal”, It — “less than” — rozszerzanie leksykograficzne relacji “nieostrej”
nie wydaje sie by¢ sensowne



8. dowiedzenie, ze rozszerzenie leksykograficzne z ograniczona dlugosciag
Ltlen picknej relacji jest piekng relacja

9. (*)dowiedzenie, ze kazda piekna relacja jest dobrze ufundowana
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