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1 Niech C' C P? bedzie nieprzywiedlna krzywa, stopnia d. Udowodnié, ze jesli k& osobliwych punktéw
C lezy na jednej prostej, to k < g.

2 Niech f : C — D bedzie holomorficznym odwzorowaniem z powierzchni Riemanna C' (spdjna i
zwarta) do spéjnej krzywej zespolonej D . Zatézmy, ze f nie jest funkcja stala. Udowoednié, ze f jest
"na” i D jest zwarta.

3 Niech f : C' — D bedzie holomorficznym odwzorowaniem zwartych powierzchni Riemanna (C' i D
sa spdjne i zwarte). Zaldézmy, ze f nie jest funkcja stala. Udowodnié, nastepujacy zwiazek pomiedzy
topologicznymi charakterystykami Eulera, stopniem i stopniami rozgatezienia w punktach osobliwych f:

Z (ordy f — 1) = dXtop(D) — Xtop(C) -

z€Sing(f)

4 Niech A i A’ beda kratami w C. Definiujemy
J(A) = g2(A)*/(g2(N)? — 27g3(A)?),  gdzie  go(A) = 60 Z w™, g3(A) = 140 Z w™’.
weA—{0} weA—{0}
Udowodnié, ze krzywe C/A i C/A’ sa izomorficzne (istnieje holomorficzny homeomorfizm) wtedy i tylko

wtedy gdy J(A) = J(A).

5 Niech C' = C/A oraz niech K¢ bedzie dywizorem kanonicznym. Wskaza¢ baze przestrzeni H°(C; K¢).
Niech
int : 7 (C) — H°(C; K¢)*

bedzie funkcjonaltem zadanym formula:

int(7)(a) = / ,

gdzie v € m1(C) oraz « jest holomorficzna forma rézniczkowa. Udowodnié, ze
C ~ H°(C; K¢)*Jint(m1(C)) .

6 Niech L bedzie wiazka liniowa nad P' = C Uc- C zadana przez funkcje sklejajaca 2* : C* — C*.
(Jaki jest stopien stowarzyszonego dywizora?) Obliczy¢ z definicji kohomologie Cecha tego pokrycia i
uzasadnié¢, ze sa one réwne H*(P'; L). Sprawdzi¢ czy formuta Riemanna-Rocha jest speliona.

7 Sprawdzi¢, ze formuta Noether

X(Os) = (K% + xio(S)

dla powierzchni S, zachodzi dla hiperpowierzchni w P3.

8 Zalézmy, ze krzywa C' na gladniej powierzchni S ma krotnosé¢ 1 w punkcie p € S. Niech S bedzie
rozdmuchaniem powierzchni S w p, a C' wlasciwym przeciwobrazem krzywej. Obliczy¢ krotnos¢ przeciecia

Cz dywizorem wyjatkowym FE. Jak wyglada to przeciecie gdy krotno$¢ krzywej w p jest wiecksza niz 17

9 a) Znalez¢ wladciwy przeciwobraz krzywej w C? zadanej réwnaniem 3 = y? przy rozdmuchaniu
zera. b) Wskazaé zwarta powierzchnie S wraz z odwzorowaniem S — P? taka, ze wladciwy przeciwobraz
krzywej zadanej réwnaniem x°2% — y® = 0 jest krzywa gladka,.



