
Sprawdzian praktycznych umieje
↪
tności

1. Niech przestrzeń X be
↪
dzie sumna

↪
otwarych zbiorów U i v. Niech F be

↪
dzie snopem. Skon-

struować d lugi cia
↪
g dok ladny

→ Hk−1(U ∩ V, F )→ Hk(X, F )→ Hk(U, F )⊕Hk(V, F )→ Hk(U ∩ V, F )→ . . .

kohomologii Čecha.

2. Niech U = {Ui}i∈I be
↪
dzie pokryciem X, a F snopem na X. Wykazać, że jeśli dla każdego

cia
↪
gu i0, i1, . . . , ik kohomologie Hn(U0 ∩U1 ∩ · · · ∩Uk, F ) = 0 dla n > 0, to kohomologie pokrycia

H∗(U, F ) sa
↪
izomorficzne z H∗(X,F )

Wskazówka
– Jeśli U jest skończone, to skorzystać z pt. 1. i twierdzenia o pie

↪
ciu izomorfizmach.

– Dla pokrycia nieskończonego rozmaitości można użyć cia
↪
g spektralny dla bikompleksu Čp(U, Aq),

gdzie A∗ jest snopem form różniczkowych.

3. Korzystaja
↪
c z 1. i 2. obliczyć kohomologie powierzchni zwartych ze wspólczynnikami Z i Z2.

W szczególności policzyć kohomologie S2, S1 × S1, RP2.
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