
Zadania pisemne do oddania 25 stycznia

Zadanie 1.
Rozważamy zbiory Z i Q z naturalnym porządkiem liniowym. Na produktach X1 = Z × Q,
X2 = Q× Z zadajemy porządek leksykograficzny.
a) Czy X1 i X2 są izomorficzne jako zbiory uporządkowane?
b) Udowodnić, że X1 ≃ Q jako zbiory uporządkowane.

Zadanie 2.
Niech

X = {k ∈ N : 0 < k ≤ 20}
z relacją porządku zadaną przez podzielność. Narysować diagramy Hassego. Zaznaczyć wszystkie
elementy największe, najmniejsze, maksymalne i minimalne.

Zadanie 3.
Niech X = {f ∈ NN : ∀ n ∈ N f(n) ≥ f(n + 1) } (czyli zbiór ciągów nierosnących o wyrazach
naturalnych). Na zbiorze X wprowadzamy relację porządku

f ⪯ g ⇔ ∀n ∈ N f(n) ≤ g(n) .

Czy ten porządek jest dobrze ufundowany (tzn. czy pradwą jest, że nie istnieje nieskończony ciąg
malejący f1 ≻ f2 ≻ f3 ≻ . . . )?
Uwaga: Napis f ≻ g oznacza, że f ̸= g i g ⪯ f .
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