Zadania pisemne na 24 listopada

ZADANIE 1.

Niech C oznacza zbior liczb zespolonych. Dla z € C cze$¢ rzeczywista jest oznaczana przez Re(z).
Jesli z = a + bi, gdzie a,b € R, to Re(z) = a. Definiujemy funkcje f: C\ {i} — C

1
Niech A ={z € C : Re(z) = 1}. Narysowac na plaszczyznie zespolonej zbiory f[A] i f~1[A].

Wskazowka: Przy szukaniu obrazu A moze byé uzyteczna funkcja odwrotng do f, ktorej dziedzina
jgest rowna f[C\ {i}].

ZADANIE 2.
Dla danych dwoch zbiorow X i Y i funkeji f: X — Y zdefiniujemy funkcje ¢ : P(Y) — P(X)

wzorem
0(A)=f1A] dlaAcCY.
Czy jest prawdziwe nastepujace zdanie?
Funkcja ¢ jest ,,na” wtedy i tylko wtedy gdy, funkcja f jest ré6znowarto$ciowa.

Uwaga: Porownaj zadanie 3.15 ze zbiorku.

Z ADANIE 3.

Niech X i Y beda zbiorami oraz niech f : X — Y bedzie funkcja. Udowodnié, ze f jest ,na”
wtedy i tylko wtedy, gdy jest spelniony nastepujacy warunek:

Dla kazdego zbioru Z oraz dwéch funkcji g, : Y - Zi g Y — 7
jesli gro f=ga0f, to g1 = gs.

Ten warunek mozna wyrazi¢ formuta

VZNG, 02 € ZY (rof=gaof) = (g1 =go).

Uwaga: powyzszy warunek mozna wystowié nastepujgco: funkcjia F : Z¥ — ZX, F(g) := go f
jest roznowartosciowa.



