Geometria Zespolona: wymagania do egzaminu

Niezbedne minimum na 3 to umiejetnos¢ podania paru nietrywialnych roz-
maitosci zespolonych oraz:

1.

10.

fukcje holomorficzne i meromorficzne wielu zmiennych, tw. Hartogsa !,
tw. przygotowawcze ! i tw. o dzieleniu ! Weierstrassa, zastosowania tw.
Weierstrassa do noetherowskosci i jednoznacznej rozkladalnosci pierscienia
kielkéw funkcji holomorficznych !

. struktury niemal zespolone, rozklad form na (p, q)-formy, operatory 0 i 0,

kohomologie Dolbeaut

. calkowalno$é¢ struktur niemal zespolonych i sformutowanie tw. Newlandera-

Nierenberga,

. forma fundamentalna zwiazana z metryka Riemannowska zgodna ze struk-

tura niemal zespolona

. struktura Kahlera, metryka Fubiniego—Study,

. tw. Wirtingera ! i podstawowe wlasnosci rozmaitosci Kahlera !

wlasnosci operatora x-Hodge’a !, operator Lefschetza i dualny do niego,

. tozsamos$é Hodge’a-Kahlera ! (tj. wlasnosci komutatoréw operatoréw A,
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. laplasjany, formy harmoniczne, rozktad Hodge’a i rozklad kohomologii de

Rhama na sume prosta kohomologii Dolbeaut

tw. Hodge’a o indeksie dla powierzchni !, dualno$¢ Poincare.

Na 4 oprécz tego co powyzej dochodza: przynajmniej 1 dowéd na 3 twierdzen
oznaczonych ! z puli na 3 oraz:

1.

2.

tw. Siegela o wymiarze algebraicznym !!

Trudne tw. Lefschetza !!, dualnos¢ Serre’a, parowanie Hodge’a—Riemanna
i dwuuliniowa relacja H-R,

. ciag eksponencjalny i grupa Picarda, grupa Nerona—Severiego, tw. Lef-

schetza o (1, 1)-klasach !, Jakobian, rozmaito$¢ i odwzorowanie Albanese,
tw. Torelliego dla toruséw !,

. Kohomologie Dolbeaut wiazek, nawias Liego na wiazce stycznej, deforma-

cje struktury zespolonej na rozmaitosci rézniczkowej, réwnanie Maurera-
Cartana !,



Na 5: wszystko co powyzej i ponizej z dowodami twierdzen oznaczonych ! i
szkicem twierdzen oznaczonych !!

1. Struktury Hodge’a wagi k i klasyfikacja spolaryzowanych struktur Hodge’a
wagi 1 (pdlprzestrzen Siegela i dzialanie grupy symplektycznej) !!

2. Lemat Tiana-Todorova !! i twierdzenie Tiana-Todorova !! o braku przeszkéd
do deformowania rozmaito$ci Calabi-Yau.

Przy 2 dowodach na 3 twierdzen oznaczonych ! bedzie 4,5 (nie trzeba tez
szkicéw twierdzen !!, ale sformulowania wszystkich twierdzen) . Z ostatnich 2
wykladéw nie bede pytal na egzaminie.



