GAL Zadania przygotowawcze do egzaminu

Egzamin pisemny odbedzie sie 18 maja od 9.30 do 12.30. Co do egzaminu
ustnego to chetnie dla chetnych w poniedzialek po piatku.

Na egzaminie bedzie 5 zadan do wyboru z 6, ale tylko zadania teoretyczne
beda do wyboru: 2 z 3. Poprawne i pelne rozwiazanie (3) zadan rachunkowych
wystarczy do zdania egzaminu na 3 (przypomne, ze ¢wiczenia tez maja znacze-
nie).

Chcialbym przypomnieé¢, ze egzamin jest z calego roku a nie tylko z drugiego
semestru. Ale oczywiscie tego co bylo w pierwszym semestrze i tak w znacznym
stopniu uzywalismy, choé¢ moze by¢ jakie$ zadanie na sprytne policzenie wyz-
nacznikéw (nie podam ponizej przyktadu, ale sami moga Paiistwo sprobowaé
znalezé).

W ramach wskazéwek: na pewno bedzie jedno zadanie z tensorow i jedno z
geometrii afinicznej/rzutowej. Co najmniej jedno z tych dwéch bedzie rachunkowe.
Nalezy sie tez spodziewaé, ze tematy, ktérych nie bylo na kolokwium a sa
w zadaniach przygotowawczych do kolokwium (np. operatory symplektyczne,
samosprzezone, normalne, ortogonalne, unitarne i hermitowskie) znajda swoje
miejsce na egzaminie.

Oprécz zadan przygotowawczych do kolokwium, ktére sa aktualne, ponizej
podaje kilka przykladowych zadan uzywajac numeréw ze “Zbioru zadan z alge-
bry” pod red. Kostrikina (numery wg wydania z 1995 roku).

7 Czesci 2:
Rozdziat 5: Tensory

Zadania 5.1.7, 5.1.12, 5.1.14, 5.2.3, 5.2.8, 5.2.9, 5.2.16, 5.2.17
Rozdziat 6: Geometria afiniczna, euklidesowa i rzutowa

Zadania 6.4.16, 6.4.22, 6.4.27, 6.4.29, 6.4.33, 6.5.8, 6.5.9, 6.5.17 (ladne), 6.5.25,
6.5.26

Inne przyktady:

Zad.

Niech g bedzie forma dwuliniowa na przestrzeni euklidesowej V. Zalézmy,
ze dla dowolnych prostopadlych wektoréw v, w mamy g(v, w) = 0. Pokazaé, ze
g jest proporcjonalne do zadanego na V iloczynu skalarnego.

Zad. (przykladowe teoretyczne na tensory i tatwe wyznaczniki)
Pokazaé¢, ze jesh f : V. — V jest operatorem na przestrzeni liniowej V'
wymiaru n nad cialem charakterystyki 0, to wyznacznik indukowanego przek-

sztalcenia na potegach symetrycznych spelia det(S?f) = (det S)?, gdzie ¢ =
(7).
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