Geometria Algebraiczna, Seria 5

Zad. 1.

Niech k bedzie cialem algebraicznie domknietym. Rozmaito$é¢ X nad k nazy-
wamy wymierna, jesli dla pewnego n cialo funkcji wymiernych k(X) nad X jest
izomorficzne z ciatem k(z1, ..., x,). Pokazaé, ze dlam > 3 krzywa ™ +y™ = 2™
w P? nie jest wymierna, ale jest wymierna dla m = 1, 2.

Zad. 2.

Dla schematu X przez X;,, oznaczamy przestrzen topologiczng tego sche-
matu a przez Xog C Xy, podprzestrzen punktéw domknietych. Pokazaé, ze dla
dowolnych S-schematéw X i Y:

1. Istnieje kanoniczna ciagla surjekcja

(X Xs Y)top — Xtop XStop }/tozr

2. Niech S = Speck, gdzie k jest dowolnym cialem (niekoniecznie alg. do-
mknietym). Jedli X = SpecA i Y = Spec B, gdzie A, B sa skoniczenie
generowanymi k-algebrami, to mamy kanoniczna ciagla surjekcje

(X Xs Y)o — Xp X So Yo.

3. Czy jest prawda, ze przy zalozeniach w 2 mamy bijekcje

(X x5 Y)(k) = X (k) x5 Y (k)?

Zad. 3. (Wlékna morfizmu)
R. Hartshorne “Algebraic Geometry”, Chapter II, Exercise 3.10, p.92

Zad. 4. (mozna zalozy¢ wezesniejsze zadanie 2.16)
R. Hartshorne “Algebraic Geometry”, Chapter II, Exercise 2.17, p.81

Zad. 5. (Domkniete podschematy i schemato-teoretyczny obraz)
R. Hartshorne “Algebraic Geometry”, Chapter II, Exercise 3.11, p.92



