Analiza* Seria 6

Zadania 1 — 5 sa po 10 punktéw.

Zad. 1.
Niech T,, oznacza n-ty wielomian Czebyszewa. Obliczy¢ caltke

/1 (Ta@))?
1V 1-— $2 ’

Zad. 2.
Obliczyé f_22 fda dla f(x) = 22 oraz

x+2 dazxe[-2,-1],
alz) =14 2 dla z € (-1,0),
22 +3 dlaze|0,2].

Zad. 3.
Niech {2} oznacza cze$¢ utamkowa liczby rzeczywistej . Pokazaé, ze funkcja

fay =30 ok

n2

n=1
jest catkowalna w sensie Riemanna na przedziale [0,7] i znaleZé wszystkie jej
punkty nieciaglosci.

Zad. 4.
Zalézmy, ze funkcja f : [a,b] — R jest rézniczkowalna, a jej pochodna jest
funkcja ograniczona i calkowalng w sensie Riemanna. Niech

b o n B
an:/f(a:)dx—bnaZf(a—i—ibna).
@ i=1

Pokazaé, ze granica lim,,_,, na,, istnieje i obliczy¢ ja.
Zad. 5.

Niech f : [0,1] — R bedzie taka funkcja ciagla, ze dla kazdego z € [0,1]
spelnione sa nieréwnosci f(x) > 0 oraz

F)? < 1+2/0zf(t) dt.

Pokaza¢, ze f(x) <z +1dlaz € [0,1].



