Analiza* Seria 5

Zadania 1 — 5 sa po 10 punktéw.

Zad. 1.
Zalézmy, ze szeregi > oo a,z™ 1 Y .o, b,2z™ maja promienie zbieznosci Ry
i Ry, odpowiednio. Pokazaé, ze promien zbieznosci R szeregu ZZO:() anbp 2™
spelnia nieréwnosé
R>RiR,.

Czy istnieje przyklad w ktérym R; = Re = 0, ale R = 00?

Zad. 2.
Zalézmy, ze ciag {an} liczb rzeczywistych przyjmuje tylko skoniczenie wiele
wartosci. Zalézmy, ze szereg f(x) =Y. " a,z™ nie jest wielomianem.

1. Pokazaé, ze ten szereg ma promien zbieznosci rowny 1.

2. Zatézmy, ze wszystkie a,, sa liczbami wymiernymi. Czy funkcja f(z) jest
funkcja wymierna (tj. ilorazem dwdéch wielomianéw)?

Zad. 3.
Niech -
fl@)=> (-1)"a"
n=0

Obliczy¢ lim,_,1- f(z).
Zad. 4.

Niech {f,} bedzie ciagiem funkcji dwukrotnie rézniczkowalnych na [0, 1].
Zalézmy, ze dla kazdego n mamy: f,(0) = f/(0) = 0 oraz |f/(z)] < 1 dla

z € [0,1]. Pokazaé, ze ciag {f,} zawiera podciag zbiezny jednostajnie na [0, 1].
Zad. 5.

Niech

1

L) = 2los(l/r) - gla z € (0,1),
1 dla z = 1.

Pokazaé, ze jesli Y7 an, = s, to



