Analiza* Seria 4

Zadania 1 — 4 sa po 10 punktéw. Zadanie 5 jest za 15 punktow.

Zad. 1.
Pokazaé, ze wspolczynniki wszystkich wielomianéw Taylora funkcji

T
et —1

fz) =

w punkcie z = 0 sg liczbami wymiernymi.

Zad. 2.

Niech f : R — R bedzie funkcja klasy C'°. Zalézmy, ze w punkcie x = 0
funkcja ma minimum lokalne. Pokazaé, ze istnieje kolo o srodku na osi y, ktore
lezy nad wykresem funkcji f i dotyka go w punkcie (0, f(0)).

Zad. 3.
Niech (a,) bedzie ciagiem niezerowych liczb rzeczywistych. Pokazaé, ze ciag
funkcji f,, : R — R okreslonych wzorami

fulz) = ai sin(a,z) + cos(x + ay,)

ma podciag zbiezny do funkcji ciaglej.

Zad. 4.
Niech (a,,) bedzie nierosnacym ciagiem dodatnich liczb rzeczywistych. Zalézmy,
ze lim,, . a, = 0. Pokazaé, ze funkcja

flx) = Z ap, sin(nzx)
n=0

jest ciagta dla z € (0,27). Czy funkcja ta musi by¢ tez ciagla dla z = 07

Zad. 5.
Niech b bedzie nieparzysta liczba naturalng i niech a € (0,1) bedzie taka
liczba, ze ab > 6. Pokazaé, ze funkcja f : R — R okreslona szeregiem

flz) = i a® cos(brmz),
n=0

jest ciagla ale nie jest nigdzie rézniczkowalna.



