Analiza* Seria 1

Wszystkie zadania sa po 10 punktéw, mimo iz sa bardzo réznej trudnosci
(wzglednej) i niektdre sa bardzo tatwe.

Zad. 1.

Niech
1 1 1

f(z) =det 3—x 5-32% 323-1
202 -1 32°—1 728 -1

Czy istnieje xo € (0, 1) takie, ze f'(xo) = 07
Zad. 2.

Niech f : [a,b] — R bedzie funkcja rézniczkowalna. Zalézmy, ze ab > 0.
Pokazaé, ze istnieje takie o € [a, b], ze

1 a b /
Hdet( fla) () ) = f(zo) — zof'(x0).

Zad. 3.

Niech f :[0,00) — R bedzie funkcja rézniczkowalng. Niech S bedzie zbio-
rem liczb rzeczywistych postaci lim, o f'(2,) dla pewnego ciagu {z,} liczb
nieujemnych ktéry dazy do nieskonczonosci. Czy dla dowolnych elementow a, b
zbioru S przedziat [a,b] musi byé zawarty w S?

Zad. 4.
Niech f : (a,b) — R bedzie funkcja rzeczywista i niech zy € (a,b). Pokazad,
ze jesli f’(xp) istnieje, to
i 4 @0+ h) = 2f(20) + f(zo — h)
im
h—0 h2

_ f//($0)~

Czy granica po lewej stronie moze istnieé, jesli f”/(xg) nie istnieje?

Zad. 5.
Znalez¢ wszystkie funkcje f: R — R klasy C*° takie, ze lim;|_o f(z) =0
i jest spelnione réwnanie

f@)fly) = F(V2? +y?)

dla wszystkich x i y.



