Zadania z RP2 - 4

1. Zmienne losowe N, Xi, X, ... sa niezalezne, przy czym N ma rozktad
geometryczny z parametrem p, a zmienne X; majg rozklad wykladniczy z
parametrem 1. Wyznaczy¢ funkcje charakterystyczng zmiennej

N
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2. Zmienne X, Y sa niezalezne, przy czym X ma rozktad jednostajny
na odcinku [0, 1], a Y ma rozktad wykladniczy z parametrem 1. Wyznaczy¢
funkcje charakterystyczng zmiennej X - Y.

3. Dane sa trzy ciagi (X,), (Y,), (Z,) zmiennych losowych, przy czym
dla n > 1 zmienne X,,, Y, oraz Z, sa niezalezne, zmienna X,, ma rozktad
Poissona z parametrem n, zmienna Y, ma rozktad normalny o $redniej \/n i
wariancji n, natomiast zmienna Z, ma rozklad Bernoulliego z parametrami
n, % Wykaza¢, ze ciag

Xn Y,
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jest zbiezny wedlug rozkladu i wyznaczy¢ rozktad graniczny.
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4. Zmienne €1, €9, ... sa niezalezne, przy czym dla n > 1 zmienna ¢,
ma rozklad zadany nastepujaco:
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Wykazaé, ze zmienna X = ) | &, ma rozklad jednostajny na odcinku [0, 1].

5. Rzucamy monetg, dla ktérej prawdopodobieristwo wypadniecia orta
wynosi p, az do momentu, gdy wypadna 2 orty (lacznie, niekoniecznie pod
rzad). Niech X, oznacza liczbe rzutéw. Zbada¢ zachowanie sie ciagu 2pX,,
gdy p — 0.

6. Niech X, Xy, ... beda niezaleznymi zmiennymi losowymi o rozktadzie
jednostajnym na odcinku [—1,1]. Zdefiniujmy

sgn X,
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gdzie « jest ustalong liczba z przedziatu (0,2). Udowodnié¢, ze ciag

Yi+Yo+...+Y,
nl/a

jest zbiezny wedtug rozktadu i wyznaczy¢ funkcje charakterystyczna rozktadu
granicznego.



