
Zadania z RP2 - 5

1. Dane s¡ dwa ci¡gi (Xn), (Yn), przy czym (Xn) zbiega wedªug rozkªadu
do X, a (Yn) zbiega wedªug rozkªadu do zmiennej Y staªej p.n.

a) Udowodni¢, »e (Xn + Yn) zbiega sªabo do X + Y .
b) Udowodni¢, »e (XnYn) zbiega sªabo do XY .

2. Dany jest ci¡g (Xn) niezale»nych zmiennych losowych o tym samym
rozkªadzie, przy czym EXi = 0, VarXi = 1. Udowodni¢, »e ci¡g
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jest zbie»ny wedªug rozkªadu do zmiennej o rozkªadzie N (0, 1).
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4. Dana jest rodzina (Xα) zmiennych losowych taka, »e dla pewnego
δ > 0 mamy supα E|Xα|δ < ∞. Dowie±¢, »e rodzina rozkªadów (µXα) jest
ciasna.

5. Dana jest rodzina rozkªadów (N (m, σ2)), m ∈ M , σ ∈ Σ. Dowie±¢,
»e ta rodzina jest ciasna wtedy i tylko tedy, gdy zbiory M i Σ s¡ ograniczone.

6. Dany jest ci¡g (Xn) zmiennych losowych taki, »e

P(Xn = k) =
1

n
, k = 1, 2, . . . , n.

Zbada¢ zbie»no±¢ wedªug rozkªadu ci¡gu (Xn

nα ), gdzie α jest ustalon¡ liczb¡
rzeczywist¡.


