Zadania z RP2 - 2

1. Niech dla x € R §, oznacza miare Diraca skoncentrowang w punkcie z.
Udowodni¢, ze ciag (z,,) liczb rzeczywistych jest zbiezny do liczby x wtedy i
tylko wtedy, gdy ciag miar (6, ) zbiega stabo do miary §,.

2. Dany jest ciag (X,) zmiennych losowych zbiezny wedtug rozkladu do
zmiennej losowej X. Udowodnié, ze ciag (sin X,,) jest zbiezny wedtug roz-
ktadu do zmiennej sin X.

3. Czy zmienne losowe posiadajace gestos¢ mogg zbiega¢ wedtug rozkladu
do zmiennej o rozkladzie dyskretnym? Czy zmienne losowe o rozktadach dys-
kretnych moga zbiega¢ do zmiennej o rozkladzie ciaggltym?

4. Niech Xy, X5, ... beda zmiennymi losowymi, przy czym dla n > 1
rozktad zmiennej X,, okreslony jest nastepujaco:
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Udowodni¢, ze ciag (X,,) jest zbiezny wedtug rozktadu. Wyznaczy¢ rozkltad
graniczny.

5. Niech B(n,p) oznacza rozktad Bernoulliego o n probach z prawdo-
podobieristwem sukcesu p, a Poiss(\) - rozktad Poissona z parametrem .
Wykazac, ze jesli np, — A, to B(n,p) = Poiss(\).

6. Zmienne losowe X, X, ... zbiegaja wedlug rozkltadu do zmiennej X
stalej p.n. Wykazaé, ze ciag (X,,) zbiega do X wedlug prawdopodobienstwa.

7. Niech g,, g oznaczaja odpowiednio gestosci rozktadow prawdopodo-
bienstwa, j1,, 1 na RY. Udowodnié¢, ze jesli g, — ¢ p.w., to i, = p.

8. Niech S bedzie przeliczalnym podzbiorem RY, za$ p,,, j - miarami
probabilistycznymi skupionymi na S. Wykazaé, ze jesli dla kazdego © € S
mamy fi,({2}) — p({z}), to pn = p.

9. Ciag dystrybuant F,, zbiega punktowo do dystrybuanty ciagtej F.
Wykazaé, ze zbiezno$¢ jest jednostajna.



