Zadania z RP2 - 7
1. Dla dwoch rozktadéw p, v na R o dystrybuantach F),, F,,, odpowiednio,
definiujemy
d(p,v) =inf{e > 0: Vg Fo (v —e) —e < F(z) < F (x4 ¢) + ¢}

Udowodnié, ze d jest metryka na zbiorze miar probabilistycznych na R oraz
ze ciag (u,) jest stabo zbiezny do p wtedy i tylko wtedy, gdy d(py, ) — 0.

2. Niech dlan > 1, Xy, Xs,, ..., X,,, bedzie ciagiem niezaleznych
zmiennych losowych takich, ze dla pewnego § > 0 mamy E|X,, ;|*" < oo dla
wszystkich n, k oraz

N
Jim 25> Bl — EXp[ =0,
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Udowodnié, ze jest spelniony warunek Lindeberga.

3. Zmienne losowe Xi, Xo,... sa niezalezne, przy czym P(X; = k) =
P(Xy = —k) = 1/2. Niech s2 = >} VarX,. Czy ciag zmiennych losowych

Xi+Xo+.. .+ X,

Sn

jest zbiezny wedtug rozktadu, a jedli tak, to do jakiej granicy?

4. Niech Xi, X, ... bedzie ciggiem niezaleznych zmiennych losowych
spetiajacych warunki

|X,| < K pn., ZVaer — 00.
k=1
Udowodnié, ze warunek Lindeberga jest spelniony.

5. Dany jest ciag (X,,) niezaleznych zmiennych losowych takich, ze

1 1 1
PX,=+1)==-(1-—), P(X,=4n)=—.
Udowodnié, ze
X1+ Xo+...+ X,

Jn

mimo, iz lim,,_,., VarX, = 2.

= N(0,1),

6. Dla n > 1, zmienne (X, x)nk, K = 1,2,...,n, sa niezalezne, i maja
rozktad P(X,, =1) = i =1-P(X,r=0).
a) Wykaza¢, ze warunek Lindeberga dla ukladu (X, ;). nie jest spel-

niony.

b) Udowodni¢, ze ciag (X1 + Xno2 + ... + Xpn)n jest zbiezny wedlug
rozktadu. Wyznaczy¢ rozktad graniczny.



