
Zadania domowe z RP2. Seria 1.

1. Ci¡g (Xn)n jest zbie»ny wedªug rozkªadu do zmiennej losowej X o

rozkªadzie jednostajnym na odcinku [−a, a]. Rozstrzygn¡¢, czy ci¡g ( 1
Xn

)n

zbiega wedªug rozkªadu do 1
X
.

2. Niech p b¦dzie ustalon¡ liczb¡ dodatni¡. Dany jest ci¡g (Xn)n zmien-

nych losowych o rozkªadzie zadanym nast¦puj¡co: dla n ≥ 1,

P(Xn = k) =
kp

Sp(n)
, k = 1, 2, . . . , n,

gdzie

Sp(n) = 1p + 2p + . . . + np.

Udowodni¢, »e ci¡g (Xn

n
)n jest zbie»ny wedªug rozkªadu i wyznaczy¢ rozkªad

graniczny.

3. Dane s¡ dwa ci¡gi (Xn)n, (Yn)n niezale»nych zmiennych losowych ta-

kich, »e dla n ≥ 1 zmienna Xn ma rozkªad normalny o ±redniej 0 i wariancji
1
n
, a zmienna Yn ma rozkªad z g¦sto±ci¡ g(x) = 3x2 · 1[0,1](x). Udowodni¢,

»e ci¡g ( 3
√

n(Xn + mink≤n Yk))n jest zbie»ny wedªug rozkªadu i wyznaczy¢

rozkªad graniczny.

4. Zmienne X1, X2, X3, X4, Y1, Y2 s¡ niezale»ne, przy czym X1, X2, X3,

X4 maj¡ ten sam rozkªad, a Y1, Y2 maj¡ rozkªad wykªadniczy z parametrem

1. Ponadto, X1 +X2 +X3 +X4 ma ten sam rozkªad, co Y1 +Y2. Udowodni¢,

»e X1 + X2 ma rozkªad wykªadniczy z parametrem 1.

5. Wyznaczy¢ wszystkie funkcje f : R → R o tej wªasno±ci, »e funkcja

φ(t) = eif(t)

jest funkcj¡ charakterystyczn¡ pewnego rozkªadu na R.


