
Zadania domowe z RP2. Seria 2.

1. Niech (Xn) b¦dzie ci¡giem niezale»nych zmiennych losowych o rozkªa-
dzie P(Xn = −1) = P(Xn = 1) = 1

2
, n = 1, 2, . . .. Niech

Sn = X1 + X2 + . . . + Xn, Fn = σ(X1, X2, . . . , Xn), n = 1, 2, . . . .

a) (1 p.) Udowodni¢, »e (S3
n− 3nSn) jest martyngaªem wzgl¦dem �ltracji

(Fn).
b) (2 p.) Niech a, b b¦d¡ dodatnimi liczbami caªkowitymi i

τ = inf{n : Sn ∈ {−a, b}}.

Wyznaczy¢ EτSτ .

2. Niech (Xn) b¦dzie ªa«cuchem Markowa o przestrzeni stanów {1, 2, 3}
i o macierzy przej±cia  1
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a) (0.5 p) Czy (Xn) jest nieprzywiedlny? Czy jest okresowy?
b) (0.5 p) Wyznaczy¢ rozkªad stacjonarny.
c) (1 p) Zaªó»my, »e X1 = 1 p.n.. Wyznaczy¢ ±redni czas oczekiwania na

doj±cie do stanu 3.


