Zadania z RP1 - 4

1. Z odcinka [0, 1] losujemy przeliczalnie wiele punktéw. Udowodnié, ze z prawdopodo-
bienstwem 1 w kazdym otwartym podprzedziale tego odcinka znajdzie sie co najmniej jeden
punkt.

2. Rodzina A = {A,;}ics zdarzen generuje o-cialo F. Wiadomo, ze dla pewnych miar p, v
zachodzi u(A;) = v(A;) dla wszystkich i.

a) Czy wynika stad, ze p = v?

b) Co jesli zalozymy, ze A jest m-uktadem?

3. Z przedziatu [0, 1] losujemy kolejno liczby aj, ag, .... Obliczyé¢ prawdopodobieristwo
tego, ze ciag (a,) jest rosnacy od pewnego miejsca.

4. Dane sa miary probabilistyczne x4 na R, v na R? takie, ze dla dowolnych s, ¢,
p((—o0, s)u([t, 00)) = v((—o0,s] x [t,00)).
Udowodnié, ze v = u ® p.

5. Zdarzenia A;, As, ... maja prawdopodobienstwo 1. Udowodnié, ze P(( 2, 4,) = 1. Co
jesli rodzina {A;} jest nieprzeliczalna?

6. o-ciala Fi, Fs, ... sa niezalezne. Niech A, € F;,i=1, 2, ....
a) Udowodni¢, ze jesli dla pewnego n, P({J,_, Ax) = 1, to P(A;) = 1 dla pewnego k < n.
b) Czy analogiczne stwierdzenie ma miejsce, gdy P(|,—, Ax) = 17

7. Niech (Q, F,P) bedzie przestrzenia probabilistyczna dla schematu Bernoulliego B(n, p).
Niech dla pewnego k € {0,1,...,n}, Ay = {liczba sukceséw wynosi k}. Udowodnié, ze praw-
dopodobienstwo warunkowe P(-| A ) nie zalezy od p.



