Zadania na pierwsza kartkowke

1. Losujemy 100 liczb ay, ag, ..., aig ze zbioru {0,1,2}. Obliczyé¢ prawdopodobienstwo
tego, ze kazda z liczb 0, 1, 2 pojawi sie w ciagu (ai, as, ..., a100)-

2. Losujemy punkty A, B, C z okregu O. Wyznaczy¢ prawdopodobienstwo tego, ze trojkat
ABC jest rozwartokatny.

3. Drziesieé¢ oséb, wérdd ktorych sa osoby A, B, C, siada losowo przy okraglym stole. Wy-
znaczy¢ prawdopodobienstwo tego, ze zadne dwie sposrod A, B, C nie beda siedzialy obok
siebie.

4. W urnie znajduje sie pie¢ prawidtowych sze$ciennych kostek oraz jedna falszywa, z
samymi szostkami. Losujemy kostke i wykonujemy nia rzut.

a) Jakie jest prawdopodobienistwo tego, ze wyrzucimy szdstke?

b) Zatézmy, ze wyrzuciliSmy szostke. Jakie jest prawdopodobienistwo tego, ze rzucajac ta
kostka jeszcze raz znowu wyrzucimy széstke?

5. 7 talii 52 kart losujemy bez zwracania 5 kart. Obliczy¢ prawdopodobienstwo tego, ze
mamy dokladnie jednego asa, dokladnie jednego kréla i co najmniej jedna dame, jesli wiadomo,
ze mamy doktadnie cztery piki.

6. Strzelec A trafia w cel z prawdopodobienstwem 3/5, a strzelec B - z prawdopodo-
bieristwem 4/5. Osoby A i B oddaja 10 strzaléw do tarczy: przed kazdym strzalem rzucaja
symetryczna moneta i jesli wypadnie orzel - strzela A, w przeciwnym razie - B.

a) Obliczy¢ prawdopodobienistwo tego, ze cel zostanie trafiony dokltadnie 7 razy.

b) Zalézmy, ze cel zostal trafiony dokladnie 7 razy. jakie jest prawdopodobienistwo tego, ze
A strzelat co najmniej 2 razy?

c) Jaka jest najbardziej prawdopodobna liczba trafien?

7. 7 przedziatu [0, 1] losujemy dwie liczby, dzielace go na trzy podprzedzialy (byé moze
zdegenerowane). Obliczy¢ prawdopodobienistwo tego, ze najkrétszy z nich ma dlugosé wieksza
niz 1/4.

8. Liczby 1, 2, ..., 2n (n € {1,2,...} ustalone) ustawiono losowo w ciag (ai,as, ..., as,).
Zbadaé niezaleznosé zdarzen {ay < as,}, {as < agn—1}, ..., {an < api1}-

9. Liczby p1, po, ..., pn sa parami réznymi liczbami pierwszymi (n € {1,2, ...} ustalone).
Ze zbioru {1,2,....,p1 - p2 - ... py} losujemy liczbe k. Rozwazmy zdarzenia A, = { liczba k
dzieli sie przez p,,}, m =1, 2, ..., n. Zbadaé niezalezno$¢ zdarzen A;, As, ..., A,.

10. Rozdano 20 paczkéw dzieciom Dy, D, ..., Dig. Jakie jest prawdopodobienstwo tego,
ze dziecko D otrzymalo co najmniej jednego paczka, jesli dzieci D i Dy otrzymaly po dwa



paczki?

11. Ze zbioru {1, 2, ..., 10} losujemy bez zwracania dwie liczby. Czy istnieje taka liczba
k € {3,4,...,19}, dla ktérej zdarzenia A = {suma oczek wynosi k} oraz B = {wsréd
wyciagnietych liczb jest 9}, sa niezalezne?

12. W urnie znajduje sie 20 kul ponumerowanych liczbami od 1 do 20. Z urny losujemy ze
zwracaniem 10 kul. Obliczy¢ prawdopodobienistwo tego, ze najmniejsza wylosowana liczba jest
11.

Wskazéwka: by¢ moze warto rozwazy¢ zdarzenia Ay - najmniejsza wylosowana liczba jest
niemniejsza niz k, k = 11, 12.



