Zadania z RP1 - 13

1. Zmienne losowe N, Xi, Xy, ... sa niezalezne, N ma rozktad Poissona z parametrem 2,
a X; maja rozktad wykladniczy z parametrem 3. Wyznaczy¢

E(X) + Xa+ ...+ Xy).

2. Zmienne (X,,) sa niezaleznymi zmiennymi Rademachera. Udowodnié, ze (X,,) nie jest
zbiezny p.n.. Czy (X,,) jest zbiezny wedlug prawdopodobienstwa?

3. Dany jest ciag (X,,) jak poprzednio. Udowodnié, ze szereg >~ 27"X,, jest zbiezny p.n.
1 wyznaczy¢ rozklad graniczny.

4. Dane sa ciagi (X,), (Y,) zbiezne wedlug prawdopodobieristwa do X, Y, odpowiednio.
Udowodni¢, ze

a) (X, +Y,) zbiega do X + Y wedlug prawdopodobienstwa.

b) (X, Y,) zbiega wedlug prawdopodobienistwa do (XY).

5. Dany jest ciag (X,,) scentrowanych zmiennych normalnych zbiezny w LP do X. Udo-
wodni¢, ze X ma rozklad normalny lub jest stata p.n.

6. Podac¢ przyklad ciagu (X,,) zbieznego p.n. ale nie w L'.
7. Dana jest catlkowalna zmienna losowa X. Niech dlan > 1,

—n  jesli X(w) < —n,
Xp(w) = ¢ X(w) jesli | X (w)] < n,
n jesli X (w) > n.

Czy (X,) zbiega do X p.n.? Czy zbiega w L'?

8. Dane sa ciagi (X,), (Y,) zbiezne p.n. do zmiennych X, Y. Udowodni¢, ze jesli dla
kazdego n zmienne X,, oraz Y,, maja ten sam rozklad, to X i Y tez maja ten sam rozktad.



