Zadania z RP1 - 11

1. Zmienna losowa X ma rozklad normalny w R?, o $redniej m i macierzy kowariancji A.
Niech T bedzie przeksztalceniem afinicznym R? na R*, k& < d. Udowodni¢, ze TX ma rozklad
normalny w R*. Wyznaczy¢ jego érednia oraz macierz kowariancji.

2. . Zmienna losowa (X,Y) ma rozklad z gestoscia

(z.1) 1 x? — 2xy + 3y?
A = exX — .
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Wyznaczy¢ macierz kowariancji wektora (X,Y") oraz rozstrzygnaé, czy zmienne X +VY, X =Y
sa niezalezne.

3. Niech (Q, F,P) = ([0,1], B([0,1]), ]-]), X (w) = w? dlaw € [0,1] i niech G bedzie o-ciatem
generowanym przez zbiory [0,1/3] 1 [0,1/2]. Wyznaczy¢ E(X|G).

4. Zmienne losowe £1, €2 sa niezalezne i maja ten sam rozklad P(e; = —1) = P(g; = 1) =
1/2. Wyznaczy¢ E(e1|e; + €2).

5. Zmienna losowa X ma rozklad wykladniczy z parametrem 1. Wyznaczy¢ E(X|[X]).

6. W urnie znajduja sie cztery kule ponumerowane od 1 do 4. Rzucamy kostka, a nastepnie
losujemy ze zwracaniem tyle razy po jednej kuli z urny, ile oczek wypadlo na kostce. Niech X-
liczba wyrzuconych oczek, Y - liczba wyciagnietych kul z numerem 3. Obliczy¢ E(Y|X) oraz
E(X|Y).

7. Zmienna losowa X ma rozktad Poissona z parametrem 1. Wyznaczy¢ E(X| max(X,2)).
8. Zmienne X;, X, ..., X,, sa niezalezne i maja ten sam rozktad o skonczonym pierwszym

momencie. Wyznaczy¢
E(Xy| X1+ Xo+...+ X,).



