Zadania z RP1 - 14

1. Dana jest funkcja G : [0,00) — [0,00) taka, ze lim; @ = 00. Zalézmy, ze (X;)ier
jest rodzina zmiennych losowych takich, ze sup, EG(|X;|) < co. Udowodnié¢, ze rodzina ta jest

jednostajnie catkowalna.

2. Podaé¢ warunek na zbior A, aby rodzina zmiennych losowych byta jednostajnie catkowalna:
a) (X;)ien, Xi ~Exp(i), A C (0, 00).

b) (X;)iea, Xi ~Poiss(i), A C (0, 00).

C) (Xa,b)(a,b)GAa Xa,b ~ L{(a, b)

3. Dany jest ciag zmiennych losowych (X,,), gdzie X,, ~Exp(A,). Udowodnié, ze (X,,) jest
zbiezny w L' wtedy i tylko wtedy, gdy jest zbiezny w LP.

4. Dany jest ciag (X,,) niezaleznych zmiennych losowych.
a) Udowodni¢, ze ciag

n

jest albo zbiezny p.n., albo rozbiezny p.n.
b) Zalézmy, ze podany ciag jest zbiezny p.n.. Udowodnié, ze jego granica jest stala p.n.

5. Dany jest ciag (X, ) niezaleznych zmiennych losowych o rozktadzie Poissona z parametrem

2. Udowodni¢, ze ciag
X1 X9+ X2X3 +...+ Xan—H

n + 2009
jest zbiezny p.n. i wyznaczy¢ jego granice.

6. Dany jest ciag (X,,) niezaleznych zmiennych losowych, przy czym dla n > 1 zmienna X,
ma rozklad jednostajny na przedziale (1/n, 1]. Udowodnié, ze ciag

Xi+Xo+...+ X,
n

jest zbiezny p.n. i wyznaczy¢ jego granice.

7. Dany jest ciag (X,,) niezaleznych nieujemnych zmiennych losowych o tym samym rozkladzie.
Udowodni¢, ze jesli EX; = oo, to
X1+ Xo+...+ X,
n

— OO

prawie na pewno.

8. Dany jest ciag (A,) niezaleznych zdarzen, p, = P(A,). Udowodni¢, ze

1A1+1A2+...+1An_p1+p2+...+pn_>
n n

0

wedlug prawdopodobienstwa.



