Zadania z RP1 - 11

1. Zmienne losowe X, Xy, ... sa niezalezne i maja rozklad wyktadniczy z parametrem 1.
Niech, dlan > 1,

Yn :min{Xl,XQ,...,Xn}, anmaX{Xl,Xg,...,Xn}.

Udowodni¢, ze
lim Y, =0 p.n. oraz lim Z, = oo p.n.
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2. Zmienne losowe €1, €9, ... sa niezalezne i maja rozklad P(e, = —1) = P(g,, = 1) = 1/2.
Udowodnié, ze szereg

n=1
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jest zbiezny p.n. Jaki jest rozklad sumy tego szeregu?

3. Dany jest ciag (X,) niezaleznych zmiennych losowych takich, ze dla n > 1 X, ma
rozklad Poissona z parametrem 1/n. Czy (X,,) jest zbiezny wedtug prawdopodobieristwa? Czy
jest zbiezny p.n.? Czy jest zbiezny w L2?

4. Dany jest ciag (X,) niezaleznych zmiennych losowych, przy czym dla n = 1,2, ...
zmienna X,, ma rozklad normalny ze $rednia 0 i wariancja 1/n% Czy ten ciag jest zbiezny w
L??

5. Dany jest ciag (X,) niezaleznych zmiennych losowych, przy czym dla n = 1, 2, ...,

zmienna X,, ma rozklad jednostajny na odcinku [0,1 — 27"]. Udowodnié, ze ciag

X1+ Xo+... + X,
n

jest zbiezny p.n.. Wyznaczy¢ granice.

6. Dany jest ciag (X,,) niezaleznych zmiennych losowych o tym samym rozkladzie z gestoscia

1

o(x) = =21 5().

Udowodnié, ze ciag (/X1 X ... X,) jest zbiezny p.n.. Wyznaczy¢ granice.

7. Dany jest ciag (X,,) niezaleznych zmiennych losowych, przy czym dla n parzystych X,
ma rozklad normalny o $redniej 0 i wariancji 1, a dla n nieparzystych X,, ma rozktad normalny
o Sredniej 1 i wariancji 2. Udowodni¢, ze ciag

X1+ Xo+...+ X,
n




jest zbiezny p.n.. Wyznaczy¢ granice.

8. Dany jest ciag (X,) niezaleznych zmiennych losowych o rozkladzie wyktadniczym z
parametrem 3. Udowodni¢, ze ciag

X+ X34 ...+ X

jest zbiezny p.n..

9. Dany jest ciag (X,,) niezaleznych zmiennych losowych o tym samym rozkladzie P(X,, =
0)=p=1-P(X, =1), pe(0,1]. Udowodni¢, ze X; + Xy + ...+ X,, — 00 p.n.



