Zadania z RP1 - 8

1. Rzucamy kostka az do momentu, gdy wyrzucimy wszystkie liczby oczek. Obliczy¢
warto$¢ oczekiwana liczby rzutow.

2. Liczby 1, 2, ..., n ustawiono losowo w ciag (a1, as, ..., a,). Niech N oznacza najwieksza
taka liczbe, ze ap > ap_1 dla k < N. Obliczy¢ EN.

3. Zmienna losowa X jest catkowalna. Udowodni¢, ze dla dowolnej liczby p < 1,
tlim tPP(|X| >t) =0.
Udowodnié, ze jest to prawda takze gdy p = 1.

4. Zmienna losowa X ma wariancje 02 < oo. Udowodnié, ze
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P(IX —EX|>30) < ;.

5. Rzucamy dwa razy symetryczna moneta, przy czym jesli w ostatnim rzucie wypad? orzet,
to rzucamy jeszcze raz. Niech X oznacza liczbe wyrzuconych ortéw. Obliczy¢ EX oraz VarX.

6. Zmienna losowa X jest calkowalna z kwadratem i ma nastepujaca wlasnosé: istnieje
niezalezna od niej, catkowalna z kwadratem zmienna Y taka, ze X + Y oraz aX maja ten sam
rozklad, a € (—1,1). Udowodnié, ze X jest stala p.n..

7. Zmienna losowa X ma rozklad z gestoscia
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Wyznaczy¢ srednia i wariancje X. Dla jakich p moment rzedu p zmiennej X jest skoriczony?

8. Zmienne losowe £1, €9, ..., €, sa niezalezne i maja ten sam rozklad P(g, = 1) = P(g, =
—-1)=1/2, k=1,2,..., n. Niech ay, a, ..., a, bedzie ciagiem liczb rzeczywistych. Niech
A= (Y7, a2)Y2. Udowodnié, ze
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> t) < 2exp(—t?/2A%).



