Zadania z RP1 - 6

1. Zmienne losowe X, Y maja nastepujaca wlasno$é¢. Dla dowolnej liczby rzeczywistej ¢
zachodzi réwnosé

1
P(X <t, Y < 1):§P(X<t).

a) Udowodni¢, ze P(Y < 1) =1/2.
b) Udowodnié, ze dla dowolnego zbioru borelowskiego A zachodzi réwnosé

PX € A, Y < 1):%IP>(XEA).

2. Zmienna losowa X ma rozktad jednostajny na odcinku [0, 1]. Wyznaczy¢ rozklad zmien-
nej

a) Y =5X +6,

b) InX.

3. Zmienne X7, X, ... sa niezalezne i maja rozklad wyktadniczy z parametrami A\, Ao, .. .,
An. Wyznaczy¢ rozktad zmiennej min(Xy, X, ..., X,,).

4. Zmienne X, Y sa niezalezne, przy czym X ma rozklad jednostajny na odcinku [0, 1], a
rozklad zmiennej Y jest zadany rownoscia P(Y = 0) = P(Y = 1) = 1/2. Wyznaczy¢ rozklad
zmiennej X + Y.

5. Zmienna X jest niezalezna od siebie samej. Udowodni¢, ze istnieje stata C' taka, ze
P(X =¢)=1.

6. Zmienne Xq, X, ..., X,, sa niezalezne i maja rozktady Poissona z parametrami A\;, Ao,
ooy An. Wyznezy¢ rozklad zmiennej X; + Xo 4+ ... + X,,.

7. Zmienne X, Y sa niezalezne i maja rozklad Poissona z parametrem A. Dla dowolnych
liczb k < n, obliczy¢ P(X = k| X +Y = n).

8. Zmienna losowa X ma rozklad N(0,1). Wyznaczy¢ gestoéci zmiennych YV = X 7 =
X2+ 1.



