Zadania domowe z Procesé6w Stochastycznych I, seria 1

We wszystkich zadaniach ponizej, (W;) jest procesem Wienera, a (N;) jest
procesem Poissona z parametrem 1.

1. (1p) Zalézmy, ze procesy (WW;) oraz (N;) sa niezalezne. Udowodnié,
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jest procesem Wienera.

2. (2p) Niech « bedzie ustalong liczbg nie mniejsza niz —2. Rozwazmy
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Udowodnié¢, ze z prawdopodobienstwem 1 wszystkie wyrazy tego szeregu sa
dobrze okreslone. Udowodnié, ze szereg ten jest rozbiezny p.n.

3. (2p) Niech X; = e "W, t € R.

a) Wyznaczy¢ funkcje wartosci oczekiwanej i kowariancji tego procesu.
b) Udowodnié, ze jest to stacjonarny proces gaussowski.

c¢) Rozstrzygnaé¢, czy ma on niezalezne przyrosty.

d) Udowodnié¢, ze (X}) nie jest gaussowski.

4. (2p) Niech 75, bedzie momentem k-tego doj$cia procesu Wienera do
zbioru {—5,5}, k =1,2,..., tzn.

T = mf{t : ‘Wt| = 5},

Terr = inf{t > 7, : [Wy| =5}, k=1, 2, ....

Udowodni¢, ze 75, sa momentami zatrzymania wzgledem (F}V) i1 =7 =
73 = ...z prawdopodobienstwem 1.



