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1. Wykazaé, ze dowolng homografie h(z) = az +d (gdzie ad — be # 0), mozna
cz

przedstawi¢ w postaci zlozenia przeksztalcen afinicznych typu z — Az + B oraz
inwersji z — 2z~ L.

2. (i) Wykazad, ze jezeli kazda homografia jest bijekcja rozszerzonej plaszczyzny
zespolonej C = CU {o0}.
(il) Wykazaé, ze homografie tworza grupe ze wzgledu na sktadanie.

3. Wykazaé, ze obrazem okregu lub prostej przy homografii jest okrag lub prosta.
Udowodni¢, ze jesli S jest zadanym okregiem badz prosta, oraz T jest zadanym
okregiem lub prosta, to istnieje homografia przeprowadzajaca S na T.

4. Wyznaczy¢

(i) obraz prostej {z € C : Imz = 1} przy homografii h(z) = zjrz
(ii) obraz okregu {z € C : |z — (2 +1)| = 1} przy homografii h(z) = zzﬁiz)

5. Dla czwoérki parami réznych punktow (z1, 29, 23, 24) € C, okreslamy ich dwu-
stosunek jako
(23 — 21)(24 — 22)
(23 — 22)(24 — 21)

(i) Wykazaé, ze homografie zachowuja dwustosunek: jesli h jest homografia, to
(h(z1), h(z2); h(z3), h(z4)) = (21, 225 23, 24).

(il) Wykaza¢, ze jesli (21, 29, z3) oraz (wi,ws,ws3) sa dwiema trojkami parami
réznych punktéw rozszerzonej plaszczyzny zespolonej C, to istnieje doktadnie jedna
homografia h taka, ze h(z;) = w;, i =1, 2, 3.

(iii) Wykazaé, ze jesli (z1, 22; 23, 24) = (w1, wa; w3, wy), to istnieje homografia h
przeprowadzajaca czworke punktow (z1, 22, 23, 24) na czworke (wy, wa, w3, wy).

(21, 225 23, 24) =

6. Wyznaczy¢ homografie, ktora przeprowadza obszar zawarty pomiedzy okre-
gami {z € C : |z| =2} oraz {z € C : |z — 1| =1} na obszar {z € C : |Rez| < 1}.



