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1. Wyznaczyć granic ↪e funkcji, o ile istnieje.

a) lim
x→∞

√
x + 1−

√
x b) lim

x→−1

x + 1

x2 − 1
,

c) lim
x→0

e−1/x2

d) lim
x→0

e−1/x,

e) lim
x→0

1

x
e−1/x2

f) lim
x→0

sin 100x

sin x

g) lim
x→π

tgx

x2 − π2
h) lim

x→0
x sin

1

x
,

i) lim
x→∞

2 + x + x2

ex
j) lim

x→∞
sin(x + 1)− sin x,

k) lim
x→0

(1 + x)1/x l) lim
x→∞

10
√

x

ln(x100)

2. Wyznaczyć funkcj ↪e odwrotn ↪a do f , jeśli istnieje.

a) f(x) =
x + 1

x + 2
, x 6= −2, b) f(x) = ex2

c) f(x) = x2, x ∈ [0, 1], d) f(x) = x2, x ∈ [−1, 1].

3. Wyznaczyć liczb ↪e a tak ↪a, żeby funkcja f by la ci ↪ag la b ↪adź udowodnić, że takie a nie
istnieje, jeśli

a) f(x) =

{
x2 + 3x jeśli x 6= 0,

a jeśli x = 0.
b) f(x) =

{
x3−1
x2−1

jeśli x 6= 1,

a jeśli x = 1.

c) f(x) =

{
sin x+tgx

x
jeśli x 6= 0,

a jeśli x = 0.
d) f(x) =

{
21/x jeśli x 6= 0,

a jeśli x = 0.

4. Udowodnić, że równanie ex = 1 + 3x ma co najmniej 2 rozwi ↪azania rzeczywiste.

5. Udowodnić, że każdy wielomian stopnia nieparzystego ma co najmniej jeden pierwiastek
rzeczywisty.


