Elementy Analizy Matematycznej 2007/2008, ¢wiczenia dziewiate

1. Korzystajac z wypunkloséci badz wklestosci odpowiedniej funkcji, udowodnié, ze
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a)£x<sinx<x dla 0<x<z,
2m 3
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b) lnx<—1+ln2+§x dla 0 <z # 2,
¢c) 1+z)*<1l4ax dlaae (0,1)iz>—1.

2. Korzystajac z wypuktosci badz wklestosci odpowiedniej funkeji, udowodnié, ze:
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a) g(:cm + 410 4 21%) > <

oz+ﬁ+*y> 1

b) cos 3 _g(cosa+cosﬁ+cosv) dla —g<a,ﬁ,7<g,

¢) zlnx + 2ylny + 3zlnz + (v + 2y + 32)In6 > (x + 2y + 3z)In(x + 2y + 3z) dla x,y, 2 > 0,
2 b2 2 a+b+c b a+b+c

d) e > ab’ct > atbre dla a,b,c > 0.
a+b+c 3

e) dlaa, b>0, (2—v3)a>?+ (2+V3)p* V3 > 4Vab.

Kiedy zachodzi réwnos¢?
3. Udowodni¢, ze

a) sposréd stukatéw opisanych na okregu o promieniu 1 najmniejsze pole ma stukat foremny.
b) sposréd stukatéw wpisanych w okrag o promieniu 1 najwieksze pole ma stukat foremny



